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Chuyên đế S) 


CÁC PHÉP BIÊN HÌNH 
TRONG MẶT PHẲNG 


Vấn đề 1. PHÉP BIẾN HÌNH 


PHÉP TỊNH TIẾN - PHÉP DỜI HÌNH 


PHÉP BIÉN HÌNH 

1. Qui tắc đế với mỗi điếm M thuộc mặt phang, xác định được một điếm duy nhất M' thuộc 
mặt phang ấy. Điếm M' gọi là ảnh của M qua phép biến hình đó. 

M Quitác > M' (duy nhất) 

2. Anh của hình H qua phép biến hình F là tập hợp các ảnh M' của M qua phép biến hình 
F. 

3. Phép đồng nhất là phép biến một diêm M thành chỉnh nó. 

PHÉP DỜI HÌNH 

1. Phép dời hình là phép biến hình không làm thay đối khoảng cách giữa hai điếm biến hình. 

2. Các tỉnh chất: 

a. Phép dời hình biến hai điểm M, N lần lượt thành hai diêm M' và N' thì MN = M'N'. 

b. Phép dời hình biên 3 diêm thăng hàng thành ba diêm thăng hàng và không làn thay đôi thứ 
tự của ba diêm đó. 

c. Phép dời hình biến đường thẳng thành đường thẳng, biến tỉa thành tỉa, biến đoạn thẳng 
thành đoạn thang bằng nó, biến tam giác thành tam giác bằng nó, biến đường tròn thành 
đường tròn có cùng bán kính, biến góc thành góc bằng nó. 


PHÉP TINH TIÊN 

1. Phép tịnh tiến theo vectơ M' là một phép biến hình biến diêm M thành điếm M' sao cho 
MM’ = ũ. Vectơ ũ gọi là vectơ tịnh tiến. Ki hiệu: T-. 


ũ M M' 

• - *■ •--► 

2. Phép tịnh tiến là một phép dời hình. 

3. Các tính chất: như phép dời hình. 

4. Biếu thức tọa độ: Cho phép tịnh tiến T- với ũ = (a;b), M (x;_y) vờ M'(x';y'') thì: 


'=> 


í X = X + a 
\y' = y + b 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Lấy một điếm M tùy ỷ trên H 

2. Dựng ảnh M' của M qua T B : MM' = ũ 

3. Tìm tập họp các điếm M' 
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B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 1. Tìm ảnh của đường thẳng d qua phép tịnh tiến T s ịu ^ õì: 

a) d không cùng phương với ũ. b) d cùng phương với ũ . 


Ví dụ 2. Tìm ảnh của đường tròn ( 0;R ) qua phép tịnh tiến T ữ (ũ 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép biến hình f 

2. f biến điếm cổ định A'; M (bất kỳ)—> M' 

3. ẨM' = ÃM => 7- = T-p. 

u AA 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 3. Cho phép biến hình biến điểm A (cố định) và điểm M (bất kỳ) thành A' và M'. Chứng minh 
phép biến hình trên là phép tịnh tiến khi và chỉ khi A'M' = AM. 
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Ví dụ 4. Cho hai đường thắng song song a và a'. Tìm tất cả những phép tịnh tiến biến a thành à . 


Dạng 3. Tìm quỹ tích (tập họp điểm) bằng 
phép tịnh tiến T n 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


1. Xác định phép tịnh tiến M biến điếm M (bất kỳ)—> M' 

2. Tìm quỹ tích đỉêm M. 

3. Từ quỹ tích của điêm M, dựa vào tỉnh chất của phép tịnh tiến đê suy ra quỹ tích của 
điếm M'. 

ìs. Chủ ỷ: Các tập hợp điêm đã học 

i. Cho A, B cố định. Tập hợp các diêm M sao cho MA = MB là đường trung trực của 
đoạn AB. 

ii. Cho đường thăng d cô định. Tập hợp các diêm M cách d một khoảng h không đôi 
là hai đường thăng song song và cách d một khoảng băng h . 

ỵ 

M 



h 




3 

(d) 

H 




Ui. Cho góc xOy cô định. Tập hợp các diêm M cách đêu hai tỉa 

Ox, Oy là tia phân giác của góc xOy. 
iv. Cho diêm o cô định. Tập hợp các diêm M cách o một 
khoảng không đôi R là đường tròn tâm o bán kính R . 

V. Cho đoạn AB cố định. Tập hợp các diêm M nhìn AB dưới 
một góc a không dôi là hai cung tròn chứa góc a vẽ trên 
cạnh AB. 

Đặc biệt: Khi a = 90° thì M di dộng trên đường tròn đường kính AB . 



B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 5. Cho đường tròn (ỡ) và hai điểm A,B . Một điểm M thay đồi trên đường tròn (ơ). Tìm quỳ 
tích điểm M' sao cho MM' + MA = MB. 
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Ví dụ 6. Cho À ABC vuông tại A . Từ điếm p thay đổi trên cạnh huyền BC của M ed vẽ các đường 
vuông góc PR, PQ với các cạnh góc vuông AB,AC (R e AB,Q e AC). Tìm quỹ tích trung 
điểm M của đoạn thẳng RQ . 


Ví dụ 7. Cho A ABC cố định có trực tâm H . Vẽ hình thoi BCDE , từ D và E vẽ các đường thẳng 
vuông góc với AB và AC . Các đường thẳng này cắt nhau tại M . Tìm quỳ tích của điểm M. 


Dạng 4. Áp dụng phép tịnh tiến 21 vào dựng hình 
A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Quy bài toán dựng hình về bài toán dựng điếm M nào đó phụ thuộc vào hai điều kiện 
độc lập (a) và (/?). 

2. Xác định phép tịnh tiến đê tìm điều kiện (a) gọi là H a và điều kiện ( fì ) gọi là Hp . 

3. Điểm M G H a n Hp. 

2s. Chủ ỷ: Bài toán dụng hình gồm 4 bước: phân tích, cách dựng, chứng minh, biện luận. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 8. Cho đoạn thẳng AB cố định và hai đường thẳng cắt nhau d và d'. Tìm điểm M ed và điểm 
M' e d' sao cho tứ giác ABM'M là hình bình hành. 
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Ví dụ 9. Dựng tứ giác lồi ABCD , biết d và góc giữa AD và A 3 bằng a . 


Dạng 5. Chứng minh hai hình bằng nhau. 

Tính độ dài đoạn thẳng, số đo góc 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép tịnh tiến T s . 

2. Áp dụng tính chất của phép tịnh tiến T ữ '.M^> M' => MM’ = ũ . 

3. Áp dụng các hệ thức lượng trong tam giác. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 10. Cho tứ giác ABCD có AB = 6"v/3cm, CD = 12cm, Â = 60°, B = 150°, D = 90°. Tính độ dài 
các cạnh T- và AD . 


Ví dụ 11. Cho A ABC . Gọi A l ,B v C l lần lượt là trung điểm của các cạnh BC, AC , AB và /j, / 2 , / 3 ; 

ỠJ , 0 2 , 0 3 lần lượt là tâm các đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp các AA c,ổ,, ACA l B l , ABC I A I . 
Chứng minh ÀỠJỠ 2 Ỡ 3 = A/j/ 2 / 3 . 
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A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

Áp dụng tích của các phép biến hình: 

I_ \ 2 / _I 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 12. Cho hai phép tịnh tiến T s và Tỹ . Với điểm M bất kì, T s biến M thành M', Tỹ biến M' thành 
M". Chứng tỏ rằng phép biến hình M thành M" là một phép tịnh tiến. 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

Biểu thức tọa độ: Cho phép tịnh tiến T s với ũ = (a;h), M(x; v) và y') thì: 

_ , . ịx' = x + a 

v ’ \y =y + b 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 13. Trong mặt phẳng Oxy cho đường thẳng d:2x-y + \ = Q và hai điểm ^4(l;-2), i?(5;l). Xác 
định phưong trình đường thắng d' là ảnh của d qua phép tịnh tiến T— . 
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Ví dụ 14. Trong mặt phắng Oxy cho ũ = (2;3) và đường tròn (c) có phưong trình X 1 + (y - 1) 2 = 4 . Xác 
định phưong trình đường tròn (C') là ảnh của (c) qua 71. 


BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐÈ 1 

_ • _ • _ 

Bài 1. Chứng minh: M' = 71 (M) <=> M = r - (M') . 

Bài 2. Cho tam giác đều ABE và BCD bằng nhau trên hình bên. 

Tìm phép tịnh tiến biến ba điểm A,B,E theo thứ tự thành 
ba điểm B, c, D . A B c 

Bài 3. Cho hình bình hành ABCD . Dựng ảnh của A ABC qua phép tịnh tiến theo vectơ AD . 

Bài 4. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho vectơ V = (l;2). Tìm tọa độ của điếm M' là ảnh của điểm 

M(3;-l) qua phép tịnh tiến 71. 

Bài 5. Cho tam giác ABC có G là trọng tâm. Xác định ảnh của tam giác ABC qua phép tịnh tiến 
theo vectơ AG . Xác định điểm D sao cho phép tịnh tiến theo vectơ AG biến D thành A ? 

Bài 6. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho vecto v = (-2;3) và đường thẳng 

d : 3x-5y + 3 = 0 . Viết phưong trình của đường thẳng d' là ảnh của d qua phép tịnh tiến 
vectơ V . 

Bài 7. Trong mặt phẳng Oxv , cho vectơ n = (2;-3) và đường tròn (c) : X 2 + y 2 - 2x + 4 V - 4 = 0 . 
Tìm ảnh của (c) qua phép ũ. 

Bài 8. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho A{- l;-l), 7?(3;l), c(2;3). Tìm tọa độ điểm D sao cho tứ 
giác ABCD là hình bình hành. 

Bài 9. Trong mặt phẳng Oxy , cho ũ = (2;-l), điểm M (3;2). Tìm tọa độ điểm A sao cho : 
a) A = T n (M) b) M = T n (A ) 
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Bài 10. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ũ = (-2;l), đường thẳng d : 2x - 3y + 3 = 0, đường thẳng 
d x : 2x - 3 y - 5 = 0. 

a) Viết phưong trình của đường thắng d' là ảnh của d qua 71. 

b) Tìm tọa độ của vecto w có giá vuông góc với đường thắng d đế d x là ảnh của d qua 71. 

Bài 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho vecto ủ = (l;2), hai điểm /l(3;5),7?(-l;l), đường thẳng d 

có phưong trình: x — 2y + 3 = 0 và đường tròn (c): (x -1) 2 + (y - l) 2 = 9 . 

a) Tìm tọa độ của các điểm A',B' theo thứ tự là ảnh của A,B qua phép tịnh tiến theo ũ . 

b) Tìm tọa độ của điếm c sao cho A là ảnh của c qua 71. 

c) Tìm phưong trình của đường thẳng d' là ảnh của d qua 71. 

d) Tìm phưong trình của đường tròn (C') là ảnh của (c) qua 71. 

Bài 12. Trong mặt phang tọa độ Oxy , cho đường thắng d :3x - y - 9 = 0 . Tìm phép tịnh tiến theo 
vectơ có phưong song song với trục Ox biến d thành đường thẳng d' đi qua gốc tọa độ và 
viết phưong trình đường thẳng d'. 

Bài 13. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , xét các phép biến hình sau đây, phép nào là phép dời hình ? 

a) Phép biến hình F x biến mồi điếm M[x;y) thành M'(y',~ x) ; 

b) Phép biến hình F 2 biến mồi điếm M[x;y) thành Mị(2x\y\, 

Bài 14. Cho đoạn thắng AB và đường tròn (c) tâm o , bán kính r nằm về một phía của đường thắng 

AB . Lấy điểm M trên (c) rồi dựng hình bình hành ABMM'. Tìm tập họp các điểm M' khi 
M di động trên (c). 


BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 


Câu 1. 


Câu 2. 


Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 5. 


Cho đường thẳng d . Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến đường thẳng d thành chính nó? 

A. Không có phép nào B. Có một phép duy nhất 

c. Chỉ có hai phép D. Có vô số phép 

Cho hai đường thắng cắt nhau d và d' . Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến đường thắng d thành d' ? 
A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thẳng song song d và d' . Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến đường thắng d 
thảnh đường thăng d' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thắng song song a và a' . Một đường thắng c không song song với chúng. Có 
bao nhiêu phép tịnh tiến biến đường thắng a thành đường thắng a' và biến đường thắng c 
thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho bốn đường thắng a , b , a', b' trong đỏ a //a', b //b' và a cắt b . Có bao nhiêu phép tịnh tiến 
biến đường thẳng a thảnh đường thẳng a' và biến mồi đường thắng b và b' thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 
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Câu 6. Cho bốn đường thắng a, b , a', b' trong đó all a', b IIb' và a cắt b . Có bao nhiêu phép tịnh 
tiến biến các đường thắng a và b lần lượt thành các đường thắng a' và b' ? 

A. Không có phép nào B. Có một phép duy nhất 

c. Chỉ có hai phép D. Có vô số phép 

Câu 7. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho đồ thị hàm số y = sin X . Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến đồ 
thị đó thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 8. Trong mặt phắng tọa độ Oxy cho vécto u = (3;-l). Phép tịnh tiến theo vécto u biến điểm 
M (l; -4) thành điểm 

A. M'(4;-5). B. M'(-2;-3). c. Af(3;-4). D. M'(4;5). 

Câu 9. Trong mặt phẳng tọa độ ỡxv nếu phép tịnh tiến biến /l(3;2) thành điểm Ẩ'( 2;3) thì nó biến 
điểm B (2; 5) thành: 

A. Điểm B'{ 5; 2). B. Điểm ổ'(l;6) . 

c. Điểm B' (5; 5). D. Điểm B' (l; l). 

Câu 10. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv nếu phép tịnh tiến biến điểm M(4; 2) thành điểm M'(4;5) thì 
nó biến điểm A (2; 5) thành điểm: 

A. Điểm 4'(5;2). B. Điểm 4'(l;6). c. Điểm 4'(2;8). D. Điểm 4'(2;5). 

Câu 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , phép tịnh tiến theo vécto u =(4;6) biến đường thẳng a có 
phưong trình X + y + 9 = 0 thành 

A. đường thẳng X + y + 9 = 0 . B. đường thẳng x + y -9 = 0. 

c. đường thẳng x-y + 9 = 0. D. đường thẳng -x + y + 9 = 0. 

Câu 12. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, phép tịnh tiến biến điểm ^4(2;—l) thành điểm 4'(3;0) thì nó 
biến đưòưg thắng nào sau đây thành chính nó? 

A. x + y-l = 0. B. x-y-100 = 0. c. 2x+v-4 = 0. D. 2x-y-l = 0. 

Câu 13. Trong mặt phang tọa độ ỡxv , nếu phép tịnh tiến biến điểm A( 2;1) thảnh điểm A' ( 1:2) thì nó 
biến đường thắng a có phưong trình 2x - y +1 = 0 thành đường thắng có phưong trình 
A. 2x - y +1 = 0 . B. 2x - y = 0. 

c. 2x - y + 6 = 0 . D. 2x - y -1 = 0 . 

Câu 14. Trong mặt phẳng tọa độ ỡxv cho hai đường thẳng song song a và a' lần lượt có phưong trình 
3x - 2y = 0 và 3x - 2y +1 = 0. Phép tịnh tiến theo véctơ nào sau đây biến đường thắng a thành 
đường thẳng a' ? 

A. u =(-l;-l) . B. M = (l;-1). c. ũ = (l;-2). D. u =(-l;2). 

Câu 15. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv cho hai đường thẳng a và a' lần lượt có phưong trình 
2x-3y-l = 0 và 2x-3y + 5 = 0. Phép tịnh tiến theo vécto nào sau đây không biến đường 
thăng a thành a' ? 

A. u =(0;2). B. u = (-3;0). c. «=(3;4). D. « = (!;-!). 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 




TÀI LIỆU HỌC TẬP TOÁN 11 


10 


Câu 16. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv cho hai đường thẳng a và a' lần lượt có phưong trình 
3x - 4y + 5 = 0 và 3x - 4y = 0 . Phép tịnh tiên theo u biên đường thăng a thành đường thăng 
a'. Khi đó độ dài nhất của véctơ u bằng bao nhiêu? 

A. 5. B. 4. c. 4Ĩ. D. 1. 

Câu 17. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho đường thẳng a có phưong trình 3x - 2 V - 5 = 0 phép tịnh 
tiến theo véctơ u = (l;-2) biến đường thắng đó thành đường thắng a' có phưong trình 
A. 3x-2y-4 = 0. B. 3x + 2y = 0. c. 3x-2v +10 = 0 . D. 3x-2_v-7 = 0 . 

Câu 18. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho Parabol có đồ thị y = x 2 . Phép tịnh tiến theo véctơ 
u = (2;-3) biến Parabol đó thảnh đồ thị của hàm số: 

A. y = x 2 + 4x + l. B. y = x 2 -4x + l. c. y = X 2 -4x-l. D. y = x 2 + 4x + l. 

Câu 19. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào sai? 

A. Trong hệ trục tọa độ ỡxv phép co về trục hoành là một phép dời hình. 

B. Phép tịnh tiến là một phép dời hình. 

c. Phép chiếu vuông góc lên một đường thắng không phải là phép dời hình. 

D. Họp của hai phép dời hình là một phép dời hình. 

Câu 20. Trong mặt phang tọa độ ỡxv cho phép biến hình / xác định như sau: Với mỗi M(x; y) ta có 
= sao cho M'(x'; v') thỏa mãn: x' = 2x-y + l; y' = x-2y + 3. Khi đó điểm 

(l;-2) sẽ biến thành điểm có tọa độ: 

A. ^(5;8). B. v4(-5;8). c. A(5;6). D. A(8;5). 

Câu 21. Cho hai điếm A và B không nằm trên đường thẳng d . Hãy xác định điếm M trên d sao cho 
AM + BM bé nhất. Một học sinh đã tiến hành như sau: 

Bước 1: Lấy điểm A’ đối xứng với A qua d , ta 
có: AM+BM = A'M + BM . 

Bước 2: Mà ẨM + BM > A'B , dấu bằng xảy ra 
khi M là giao điếm của A'B và d . 

Vậy điểm M thỏa mãn bài toán là giao điểm của A'B và d . 

Học sinh đó đã: 

A. Lí luận đúng hoàn toàn trong việc giải bài toán đó. 

B. Lí luận sai ở bước 1. 
c. Lí luận không đầy đủ. 

D. Lí luận sai ở bước 2. 

Câu 22. Trong mặt phang tọa độ ỡxv cho phép biến hình / xác định như sau: Với mồi M(x; y) ta có 
M'= /(M) sao cho M'(x'; y') thỏa mãn x' = x; y' = ax + by, với a;b là các hằng số. Khi đó 
a; b nhận giá trị nào trong các giá trị sau đây thì / trở thành phép biến hình đồng nhất? 

A. a = l;ồ = 2. B. a = \\b = \. c.a = b = 0. D. a = 0;b = l. 

Câu 23. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho hai đường thẳng ư và ồ có phưong trình lần lượt 
là: X = XpX = x 2 trong đó: Xj ^ x 2 ; M (x;y) là một điếm bất kỳ. Phép đối xứng trục a biến M 

thành M' và phép đối xứng trục b biến M' thành M" . Như thế phép biến hình biến điếm M 
thành M" là một phép tịnh tiến theo véctơ có tọa độ là? 


A. (2(x, +x 2 );0). 

B. ((Xj +x 2 );0) 

c. ( 2 (x 2 -*i);0). 

D. ((x,-x 2 );0) 
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Câu 24. Cho tam giác ABC với trọng tâm G , trực tâm H và tâm đường tròn ngoại tiếp o. Gọi A', B', 

C' lần lượt là trung điếm các cạnh BC , AC , AB của tam giác ABC . Hỏi qua phép biến hình 

nào thì điểm o biến thành điểm H ? 

A. Phép quay tâm o , góc quay 60°. B. Phép vị tự tâm G , tỉ số -2 . 

c. Phép vị tự tâm G , tỉ số . D. Phép tịnh tiến theo vecto' ^-C4 . 

Câu 25. Giả sử phép dời hình f biến tam giác ABC thành tam giác ÁB'C' . Xét các câu sau: 

(1) Trọng tâm tam giác ABC biến thành trọng tâm tam giác A'B'C'. 

(2) Trực tâm tam giác ABC biến thành trực tâm tam giác A'B'C'. 

(3) Tâm đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp tam giác ABC biến thành tâm đường tròn ngoại tiếp, 
nội tiếp tam giác A'B'C'. 

Trong 3 câu trên: 

A. Có đúng hai câu sai. B. Cả ba câu đều đúng, 

c. Có đúng một câu sai. D. Cả ba câu đều sai. 

Câu 26. Một phép dời hình bất kì, chọn câu trả lời đúng. 

A. Có thể có ba điểm bất động không thẳng hàng. (1) 

B. Chỉ có ba điểm bất động khi nó là phép đồng nhất. (2) 

c. Chỉ có 3 điểm bất động không thẳng hàng khi nó là phép đồng nhất. (3) 

D. Cả (1); (2); (3) đều saiT 

Câu 27. Trong hệ trục tọa độ Oxv cho phép biến hình / biến mỗi điếm M (x; y) thành điếm 
M'(x';y') sao cho x' = x + 2y; y' = -2x + y + l. Gọi G là trọng tâm tam giác ABC với 
x(l;2); 5(-2;3); c(4;l). Phép biến hình / biến điểm G thành điểm G' có tọa độ là 
A. (-3;4). B. (8;3). 

c. (5;1). D. (0;6). 


Câu 28. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho phép biến hình T biến điểm bất kỳ M (x;y) thành điếm 

w3 


M'(x';y') sao cho: 


A. Một tia. 

c. Một đường thẳng. 


, X 
X —-h : 


2 2 


y 


cV3 y 
2 2 


. Tập họp những điểm bất động của T là: 

B. Một đoạn thăng. 

D. Một đường tròn. 


Câu 29. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến một hình vuông thành chính nó? 
A. Không có. B. Vô số. 

c. Một. D. Bốn. 


Câu 30. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD với x(l;4); i?(-2;l); 

c(7;-l) . Neu T là phép tịnh tiến theo vécto u biến đoạn thắng AB thành đoạn thắng CD thì 
véctơ u có tọa độ là: 

A. (-9;3). B. (9;-2). c. (8;5). D. (5;-4). 


Câu 31. Cho hai đường thắng song song d và d '. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến d thành d’. 
A. Có bốn phép tịnh tiến. B. Có duy nhất một phép tịnh tiến, 

c. Không có phép tịnh tiến nào. D. Có vô số phép tịnh tiến. 
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Câu 32. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy , cho đường tròn (c) có phưong trình: X 2 + V 2 - 2x - 8 = 0 . 

Phép tịnh tiến theo véctơ u = (3;-l) biến đường tròn (c) thành đường tròn (c') có phưong 
trình là: 

A. x~ + y 2 — 8x + 2 V + 8 = 0. B. X 2 + V 2 + 6x — 4 y + 2 = 0. 

c. X 2 + V 2 + 4x - y - 5 = 0 . D. X 2 + V 2 - 4x + 4 V - 3 = 0 . 

Câu 33. Cho hai đường tròn (c) :x 2 + V 2 -2x-2y +1 = 0 , (c') :x 2 + V 2 -4x-2v + 4 = 0 . Biết rằng 
(C)X(C). Véctơ a là: 

A. a = (l;l). B. ữ = (-l;0). 

c. ã = (0;-l). D. ã = (l;0). 

Câu 34. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho đường tròn (c): X 2 + V 2 - X - 2y - 3 = 0 . Phép tịnh 

tiến theo phưong của trục hoành về phía bên phải 4 đon vị biến đưòng tròn (c) thành đường 

tròn (c') có phưong trình là: 

A. X 2 + y 2 - 4x + 2y - 4 = 0 . B. X 2 + V 2 + 5x - 4y - 5 = 0 . 

c. X 2 + y 2 + 7x — 2_y + 1 = 0. D. X 2 + y 2 -9x-2y + 17 = 0 . 


Câu 35. 


Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến một đường tròn cho trước thành chính nó? 

A. Hai. B. Không có. c. Vô số. D. Một. 


Câu 36. Trong mặt phắng với hệ tọa độ ỡxv, cho hai đường tròn (c) và (c') bằng nhau và có phưong 
trình lần lượt là: (x-l) 2 + (y + 2) 2 = 16 và (x + 3) 2 +(v-4) 2 = 16. Giả sử T là phép tịnh tiến 
theo vécto u biên (c) thành (c'). Khi đó tọa độ của u là: 

A. (3;-5). B. (8;-10). 

c. (-4;6). D. (4;-6). 

Câu 37. Trong mặt phẳng Oxy , cho điểm /t(2;5j. Phép tịnh tiến theo vécto' M (1; 2) biến A thảnh điểm 
nào trong các điếm sau? 

A. 5(3;1). B. D(3;7). 

c. E(4;7). D. c(l;6). 

Câu 38. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxv, cho hai parabol ( P) và (ộ) có phưong trình lần lượt là: 
y = X 2 và y = X 2 - 2x + 3 . Chọn câu sai trong các câu sau: 

A. Không thể thực hiện được một phép tịnh tiến nào biến parabol này thành parabol kia. 

B. Có vô số phép tịnh tiến biến parabol này thành parabol kia. 

c. Có duy nhất 1 phép tịnh tiến biến parabol này thành parabol kia. 

D. Có đúng 2 phép tịnh tiến biến parabol này thành parabol kia. 
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Vấn đề 2. PHÉP ĐỐI XỨNG TRỤC 


1. Phép đối xứng qua đường thăng A là phép biến hình biến mỗi đỉêm M thành 
điếm M' đối xứng với M qua A . Kỉ hiệu: Đ A . 

2. Đường thăng A gọi là trục của phép đối xứng hay trục đối xứng. 

3. Phép đối xứng trục là một phép dời hình. 

4. Các phép đối xứng trục với trục đặc biệt: 

Trục là Ox : Trục là Oy : 

Đ a (M) = M’ l 




> 

y 0 

X 


1 

\*0 . 

0 


; @ 

y 0 


—*AT 


M) = M' 


> 

X 

M' 

y 0 M 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

-*0 0 

x 0 X 


-mM 


5. Đường thăng d gọi là trục đối xứng của một hình H nếu phép đối xứng trục Đ d biến H thành chỉnh 
nó, tức là Đ d (//) = (//') 


Dạng 1. Giá trị lớn nhất - Giá trị nhỏ nhất 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


1. Xác định phép đối xứng trục Đ A ( M ) = M' 

2. V/eÀ thì IM = IM'. 

3. Áp dụng bất đắng thức: Với ba điếm A,B,C bất kỳ, ta có: AB + BC > AC . 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 15. Cho đường thắng a và hai điếm A và B nằm cùng phía đối với a . Tìm trên đường thắng a 
điểm M sao cho MA + MB ngắn nhất. 


Ví dụ 16. Cho góc xOy và một điểm A nằm trong góc đó. Qua A dựng đường thẳng d cắt Ox tại p và 
cắt Oy tại Q sao cho A là trung điểm của PQ . 

a) Chứng minh rằng A OPQ có diện tích lớn nhất. 

b) Hãy xác định điểm B trên Ox và điếm c trên Oy sao cho A ABC có chu vi nhỏ nhất. 
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Ví dụ 17. Trong tất cả các tam giác có cùng diện tích và có chung một cạnh. Chứng minh rằng tam giác 
cân có chu vi nhỏ nhất. 


Ví dụ 18. Cho À ABC , gọi d là đường phân giác ngoài tại đỉnh A của A ABC và M là một điểm bất kỳ 
thuộc d . Chứng minh ỉsMBC có chu vi không nhỏ hon chu vi A ABC . 


Dạng 2. Tìm quỹ tích (tập hợp điểm) bằng phép đối 

xứng trục Đ A 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép đối xứng Đ A biến điềm M —> M' 

2. Tìm quỹ tích điếm M . 

3. Từ quỹ tích của điếm M, dựa vào tỉnh chất của phép đối xứng đế suy ra quỹ tích của 
điểm M'. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 19. Cho đuờng tròn (0:R) và hai điểm A,B thuộc đuờng tròn. Đường tròn ự;r) tiếp xúc ngoài 
với đường tròn (0;i?) tại A . Một điếm M di động trên đường tròn (0;R), tia MA cắt đường 
tròn (/;/*) tại điểm thứ hai c. Qua c vẽ đường thắng song song với AB cắt đưòưg thẳng 
MB tại D . Tìm quỹ tích của điếm D . 
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Ví dụ 20. Cho đường tròn (o) có dây cung BC cố định và điểm A di động trên đường tròn (o) . Tìm 
quỳ tích trực tâm H của tam giác ABC . 


Dạng 3. Áp dụng phép đối xứng trục Đ A vào dựng 

hình 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Quy bài toán dựng hình về bài toán dựng điếm M nào đó phụ thuộc vào hai điều kiện 
độc lập (a) và (J3). 

2. Xác định phép đối xứng trục đế tìm điều kiện (a) gọi là H a và điều kiện (fí) gọi là 
H p . 

3. Điếm M = II u n IIp. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 21. Cho hai đường tròn (o) , (ỡ,) và đường thắng d . Tìm trên d một điếm p sao cho tiếp tuyến 
vẽ từ p đến (o) , (ỠJ ) tạo thành một góc nhận d làm đường phân giác. 
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Ví dụ 22. Dựng À ABC biết AB = c,AC = b xà B = c = a ( a cho trước) 


Dạng 4. Áp dụng phép đối xứng trục Đ A vào chứng 

minh hình học 

_ • _ 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép đối xứng trục. 

2. Tỉnh chất của phép đối xứng trục biến một hình thành hình bằng nó. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 23. Cho xOy, trên tia Ox lấy hai điểm A,B và trên tia Oy lấy hai điểm A' , B' sao cho 
OA = OA', OB = OB' Chứng minh giao điểm của AB' và BA' nằm trên đường phân giác của 

íộỳ. 


Ví dụ 24. Cho A ABC , gọi / là tâm đường tròn nội tiếp tam giác và p là điếm nằm trong tam giác. Gọi 
A' , B ', C’ là các điếm đối xứng với p qua các đường thẳng AI, BI, Cỉ . Chứng minh rằng 
các đường thẳng AA ', BB', cc' đồng quy. 
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_ f 

Dạng 5. Tích của các phép đôi xứng trục 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Áp dụng tích của các phép hiến hình: 


M y- 


-> M' I- 




gọL 


B. BÀI TẬP MẪU 


Ví dụ 25. Chứng minh răng: 

a) Tích của hai phép đối xứng trục, có trục song song là một phép tịnh tiến. 

b) Tích của ba phép đối xứng trục, có trục song song là một phép đối xứng trục. 

c) Tích của phép đối xứng trục Đ A với phép tịnh tiến T- có đường thẳng chứa vécto’ ũ vuông 
góc với À là một phép đối xứng trục. 


Dạng 6. Biếu thức tọa độ của phép đối xứng trục 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


' M 

d 

/ỉ\ 

• M' 

_ 


* Trục là Ox: 

Đ a ,(M) = M' 

* Trục là Oy: 

Đ 0 y (M) = M' 

* Trục là đường thẳng bất kỳ d : Ax + By + c = 0(Ẩ 2 + B y 0) 

Cho điểm M(x; v) và đường thẳng d. Tìm M'{x' : 

Đ ề (M) =M' 

Bướcl. Viết phương trình đường thắng A qua M và vuông góc với d 
Bước 2. Gọi H là hình chiêu của M trên d => // là giao điềm của d và À . 
Bước 3. H là trung điếm của MM’ => Tọa độ M . 


B. BÀI TẬP MẪU 


Ví dụ 26. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho điểm M (l;5), đường thẳng d : X - 2 y + 4 = 0 và đường tròn 
(c):x 2 + v 2 -2x + 4v-4 = 0. 

a) Tìm ảnh của M , d , (c) qua phép đối xứng trục Ox . 

b) Tìm ảnh của M , (c) qua phép đối xứng trục d . 
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BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐÈ 2 

_ • _ • _ 

Bài 15. Qua phép đối xứng trục N a (a là trục đối xứng), đường thắng d biến thành đường thắng ú?'. 

Hãy trả lời các câu hỏi sau: 

a) Kh i nào thì d song song với d' ? 

b) Khi nào thì d trùng với d' ? 

c) Khi nào thì d cắt d' ? Giao điếm của d và d’ có tính chất gì ? 

d) Khi nào thì d vuông góc với d' ? 

Bài 16. Cho tứ giác ABCD . Hai đường chéo AC và BDcắt nhau tạiE. Xác định ảnh của ÀABE qua 
phép đối xứng qua đường thắng CD. 

Bài 17. a) Tìm ảnh của các điếm A( 1;2), i?(0;-5) qua phép Đ ũx . 

b) Tìm ảnh của các điếm A(l;2 ), -ổ(5;0) qua phép Đ ũy . 

c) Tìm ảnh của điếm M(l;5) qua phép Đ á vớií/:x-3v+ 4 = 0 . 

d) Tìm ảnh của d : 3x - y + 2 = 0 qua phép đối xứng trục Ox . 

e) Tìm ảnh của d : X - 2y + 1=0 qua phép đối xứng trục Oy . 

f) Tìm ảnh của d :x-y +1 = 0 qua phép đối xứng trục D:2x-y = 0. 

g) Tìm ảnh của đường tròn (c): (x - 2) 2 + (y - 4) 2 =18 qua phép đối xứng trục Ox . 

h) Tìm ảnh của đường tròn (c): (x + 2) 2 + (y -1) 2 = 40 qua phép đối xứng trục Oy . 

i) Tìm ảnh của đường tròn (c) :x 2 + V 2 -4x-2y-4 = 0 qua phép đối xứng trục 
D : 2x + y = 0 . 
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Bài 18. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hai đường tròn (Cj) :x 2 + y 2 -4x + 5y + 1 = 0 và 
(C 2 ) :x 2 + V 2 + 10 V -5 = 0. Viết phưong trình ảnh của mồi đường tròn trên qua phép Đ Qy . 

Bài 19. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng d : X - 5_y + 7 = 0 và d' :5x-y —13 = 0. Tìm 
phép đối xứng qua trục biến d thành d'. 

Bài 20. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng d :2x-y + 7 = 0 và d' :2x -y +13 = 0. Tìm 
phép đối xứng qua trục biến d thành d'. 

a) Trong các chữ cái sau, chữ nào có trục đối xứng: H A L o N G. 

b) Tìm một số hình tứ giác có trục đối xứng. 

a) Chỉ ra trục đối xứng (nếu có) của mỗi hình sau 
MÂM, HOC, NHANH, HE, SHE, IS, IT, SOS, CHEO 

b) Chứng minh rằng đồ thị hàm số chẵn luôn có trục đối xứng. 

Cho hai điểm B , c cố định nằm trên đường tròn (0;R) và điếm A thay đối trên đường tròn 

đó. Hãy dùng phép đối xứng trục đế chứng minh rằng trực tâm H của A ABC nằm trên một 
đường tròn cố định. 


Bài 21. 


Bài 22. 


Bài 23. 


BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 


Câu 39. 


Có bao nhiêu phép đối xứng trục biến một đường thắng d cho trước thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 40. Cho hai đường thẳng song song d và d '. Có bao nhiêu phép đối xứng trục biến mồi đường 
thăng đó thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 41. Cho hai đường thắng song song d và d ’. Có bao nhiêu phép đối xứng trục biến đường thắng 
d thành đường thẳng d' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 42. Cho hai đường thẳng cắt nhau d và d '. Có bao nhiêu phép đối xứng trục biến đường thắng d 
thảnh đường thăng d' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 43. Cho hai đường thắng a và b , một đường thắng c vuông góc với chúng. Có bao nhiêu phép đối 
xứng trục biến mỗi đường thắng đó thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 44. Cho hai đường thắng song song a và b , một đường thắng c vuông góc với chúng. Có bao 
nhiêu phép đối xứng trục biến a thành b và biến c thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 45. Cho hai đường thắng song song a và b , một đường thắng c không vuông góc với chúng. Có 
bao nhiêu phép đối xứng trục biến mỗi đường thẳng thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 
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Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 

Câu 49. 

Câu 50. 

Câu 51. 


Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 55. 


Câu 56. 


Câu 57. 


Cho hai đường thắng song song a và b , một đường thẳng c không vuông góc và cũng không 
song song với chúng. Có bao nhiêu phép đối xứng trục biến a thành b và biến c thành chính nó? 
A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho bốn đường thắng a, b , a' , b' trong đó all a' , b llb’ và a cắt b . Có bao nhiêu phép đối 
xứng trục biến các đường thắng a và h lần lượt thành các đưòưg thắng a' và h' ? 

A. Không có phép nào. B. Chỉ có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Trong các hình dưới đây hình nào có một và chỉ một trục đối xứng? 

A. Đường Elip B. Đường tròn c. Đường Hypebol 

Trong các hình dưới đây hình nào có ba trục đối xứng? 

A. Đoạn thắng. B. Đường tròn. c. Tam giác đều. 

Trong các hình dưới đây hình nào có bốn trục đối xứng? 

A. Hình bình hành. B. Hình chữ nhật. c. Hình thoi. 

Trong các hình dưới đây hình nào không có trục đối xứng? 

A. Hình gồm hai đường tròn không bằng nhau. 

B. Hình gồm một đường tròn và một đoạn thắng tùy ý. 
c. Hình gồm một đường tròn và một đưòng thắng tùy ý. 

D. Hình gồm một tam giác cân và đường tròn nội tiếp. 

Trong các hình dưới đây hình nào không có vô số trục đối xứng? 

A. Đường tròn. B. Đường thăng, 

c. Hình gốm hai đường thắng song song. D. Hình đa giác đều n cạnh. 

Trong các hình dưới đây hình nào không có trục đối xứng? 

A. Đồ thị của hàm số y = sin X . B. đồ thị của hàm số V = cos V . 

c. Đồ thị của hàm số y = tanx . D. Đồ thị của hàm số y = |x| . 

Trong mặt phắng tọa độ Oxy , phép đối xứng trục biến điểm A( 2;l) thành A'(2;5) có trục đối 
xứng là 

A. Đường thẳng y = 3 . B. Đưòưg thẳng x = 3 . 

c. Đường thẳng y = 6. D. Đường thẳng X + V-3 = 0. 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, nếu phép đối xứng trục biến điểm M(l;-4) thành điểm 
M'(-4;l) thì có trục đối xứng là 

A. đường thẳng X + y = 0. B. đường thẳng X - y = 0. 

c. Đường thẳng x + y -1 = 0. D. Đường thẳng X + y +1 = 0. 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , nếu phép biến đối xứng trục biến điểm M(2; 3) thành điểm 
M'(3;2) thì nó biến điểm C(l;-6) thành điểm 

A. C'(6;l). B. C'(l;6). c. C'(-6;-l). D. C'(-6;l). 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy nếu phép biến đối xứng trục biến điểm M (3; I ) thành điểm 
M'(-l;-3) thì nó biến điểm iV(-3;-4) thảnh 

A. điểm A'(3;4). B. điểm A'(3;-4). c. điểm j\r(4;-3). D. điểm A'(4;3). 


D. Đường Parabol 
D. Hình vuông. 

D. Hình vuông. 
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Câu 58. 


Câu 59. 


Câu 60. 


Câu 61. 


Câu 62. 


Câu 63. 


Câu 64. 


Câu 65. 


Câu 66. 


Câu 67. 


Trong mặt phẳng tọa độ Oxỵ , nếu phép đối xứng trục biến điểm A ( 0; 1) thành điểm A'(- 1;0) 
thì nó biến điểm B (-5;5) thành điểm 

A. 5'(-5;5). B. £'(5;5). c. ổ'(5;-5). D. ổ'(-l;l). 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy phép đối xứng qua đường thẳng x+v = 0 biến đường thẳng 
4x - 5 y +1 = 0 thành đường thăng có phưong trình: 

A. -4jc + 5v + 1 = 0 . B. 5x-4v + l = 0. c. 5x + 4j + l = 0. D. 4x + 5 v + l = 0. 

Trong mặt phắng tọa độ ỡxv phép đối xứng qua đường thắng X - y = 0 biến đường tròn có 
phưong trình X 2 +y 2 - 2x -1 = 0 thành đường tròn có phưong trình 

A. X 2 + y 2 - 2x + 3y -1 = 0 . B. X 2 + y 2 - 2x - 2>y -1 = 0 . 

c. X 2 + y 2 + 2x + 3y -1 = 0 . D. X 2 + y 2 - 2x + 3y -1 = 0 . 

Trong mặt phẳng tọa độ ỡxv cho đường tròn (c) có phưong trình 
X 2 + y 2 - 2x + 3y -1 = 0 .Phép biến đổi xứng qua trực Ox biến đường tròn đó thành đường tròn 
(c') có phưong trình: 

A. X 2 + y 2 - 2x + 3y -1 = 0 . B. X 2 + y 2 - 2x - 3y -1 = 0 . 

c. X 2 + y 2 + 2x + 3y -1 = 0 . D. X 2 + y 2 - 2x + 3y +1 = 0 . 

Trong mặt phắng tọa độ Oxy cho đường tròn (c) có phưong trình X 2 +y 2 -2x + 3v-l = 0 . 
Phép biến đổi xứng qua trực Oy biến đường tròn đó thành đường tròn (c') có phưoưg trình: 

A. X 2 + y 2 - 2x + 3y -1 = 0 . B. X 2 + y 2 - 2x - 3y -1 = 0 . 

c. X 2 + y 2 + 2x + 3y -1 = 0 . D. X 2 + y 2 - 2x + 3y +1 = 0 . 

Trong mặt phang tọa độ Oxy cho Parabol ( p ) có phưong trình y 2 = 2x . Phép đối xứng qua 
đường thắng y = X biến ( P) thành đường Parabol có đồ thị là 

A. v = ^-x 2 . B. y = -^x 2 . c.y = 2x 2 . D.y = -2x 2 . 


Cho (d 1 ):2x-y-2 = 0 và (A):x-y = 0. Giả sử (d ^:—»(d 2 ). Lựa chọn phưong án 
đúng: 

A. (<i 2 ): 3x-2y + 3 = 0 . B. x-2v + 2 = 0 . c. X-V + 1 = 0. D. 2x-3v-3 = 0. 

Cho tam giác ABC với ^4(l;3), B[ 2;4), c(3;2) xét đưòng thẳng d:x-y = 0. 

Giả sử A ABC ———> A A'B'C'. Gọi G' là trọng tâm tam giác A'B'C'. Chọn Câu trả lời đúng 
A. G'(3;2). B. G'(4;3). c. ơ'(2;2). D. G'(2;l). 


Hình (// ) có bốn trực đối xứng. Lựa chọn phưong án đúng. Chọn Câu trả lời đúng: 
A. (//) là hình tròn. B. (//) là hình chữ nhật, 

c. (//) là hình thoi. D. (//) là hình vuông. 


Chọn câu trả lời đúng: 

A. Mọi đường thắng đều có trục đối xứng. B. Đường tròn có hữu hạn trục đối xứng, 

c. Mọi tam giác bất kỳ đều có trực đối xứng. D. Đường thắng không có trục đối xứng. 
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Câu 68. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm M(2;3), hỏi điểm M là ảnh của điểm nào sau đây qua phép 
đối xứng qua trục Oy. 

A. 5(2;-3). B. C(3;-2). c. £>(-2;3). Đ.A(3;2). 

Câu 69. Trong mặt phang Oxv cho điếm M (2; 3), hỏi trong bốn điếm sau điếm nào là ảnh của M qua 
phép đối xứng qua đuờng thắng x-y = 0? 

A. B( 2;-3). B. C(3;-2). C.D(-2;3). D. ^(3;2). 

Câu 70. Chọn câu trả lời đúng: 

A. Hình gồm một đuờng tròn và một đoạn thắng tùy ý không có trục đối xứng. 

B. Hình gồm một đuờng tròn và một đuờng thắng tùy ý không có trục đối xứng. 

c. Hình gồm một tam giác cân và đuờng tròn ngoại tiếp tam giác đó không có trục đối xứng. 

D. Hình gồm hai đuờng tròn không bằng nhau không có trục đối xứng. 

Câu 71. Đuờng thẳng d có phuong trình: y = 5x + 3. Phép đối xứng trục Oy biến đuờng thẳng d 
thành đuờng thăng d ' có phuong trình là: 

13 13 

A. y = -_x + : ~. B. y=_x + : z- c. v = 5x-3. D. y = -5x + 3. 

5 5 5 5 - 

Câu 72. Cho hai điểm B và c cố định trên đuờng tròn điểm A thay đổi trên H là 

trực tâm tam giác ABC và H' là điểm đối xứng của H qua đuờng thắng BC . Mệnh đề nào 
sau đây đúng? 

A. H' luôn nằm trên một đưòrig thẳng cố định song song với BC . 

B. H' luôn nằm trên đuờng tròn ịO: R ). 

c. H' luôn nằm trên đuờng trung trực của cạnh BC. 

D. H' luôn nằm trên đưòrig tròn ( 0: R) đối xứng của ( Ơ;R ) qua đuờng thẳng BC. 

Câu 73. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy các đuờng có phuong trình sau đây đuờng nào nhận trục 
hoành làm trục đối xứng. Chọn câu trả lời đúng: 

A. y = -4x + 3 . B. y = X 2 - 2x . 

c. X 2 + y 2 - 4x + 2 V = 0 . D. X 2 + y 2 - 4x - 5 = 0 . 
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Vấn đề 3. PHÉP ĐỐI XỨNG TÂM 


1. Phép đối xứng qua điểm o biến mỗi điểm M thành M' đối xứng với M qua o , có nghĩa 

là: ÕM+ ÕM'= Õ hayÕM = -ÕM' MOM’ 

hay o là trung điếm của MM'. ♦ / --♦-/- 

2. Ki hiệu phép đối xứng tâm: Đ 0 (0 gọi là tâm đối xứng). 

3. Biêu thức tọa độ: 

Cho Đ l (M) = M' với I (x I ;y I ),M (x M ;y M ) và M'(x M ,;y M ,) thì: \ Xm ~ X/ 

1> ; U' =2 > , /->’w 

Đặc biệt nếu 1 = 0 thì I M M 

ƯM’ — y M 

4. Điểm o gọi là tâm đối xứng của một hình H nếu phép đổi xứng 
tâm Đo biến hình H thành thành chinh nó, tức là: Đ a (//) = (li ). 

5. Phép quay là một phép dời hình. 

6. Các tỉnh chất: Phép đối xứng tâm: 

a) Bảo toàn khoảng cách giữa hai điếm. 

b) Biên đường thăng thành đường thăng song song hoặc trùng vón đường thăng đã cho. 

c) Biến đoạn thắng thành đoạn thắng bằng với đoạn thắng đã cho. 

d) Biến tam giác thành tam giác bằng với tam giác đã cho. 

e) Biến đường tròn thành đường tròn có cùng bán kỉnh với đường tròn đã cho. 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép đối xứng Đ l biến điếm M —> M' 

2. Tìm quỳ tích điếm M . 

3. Từ quỹ tích của điếm M, dựa vào tỉnh chất của phép đối xứng đế suy ra quỹ tích của 
điểm M'. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 27. Cho đường tròn (o) và một điếm / không nằm trên đường tròn. Với mồi điếm A thay đổi trên 
đường tròn, ta xét hình vuông ABCD có tâm / . Tìm quỹ tích các điếm B , c, D . 
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Ví dụ 28. Cho đường thẳng a và một điểm G không nằm trên a . Với mồi điểm A nằm trên a ta dựng 
tam giác đều ABC có tâm là G . Tìm quỹ tích hai điểm B và c khi A chạy trên a . 


Ví dụ 29. Cho đường tròn (o) và A ABC . Một điểm M thay đổi trên (o). Gọi M x là điểm đối xứng 
của M qua A , M 2 là điểm đối xứng của M qua B , M 3 là điểm đối xứng của M qua c. 
Tìm quỹ tích của điếm My 


Dạng 2. Áp dụng phép đối xứng tâm Đ ỉ vào dựng hình 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Quy bài toán dựng hình về bài toán dựng điếm M nào đó phụ thuộc vào hai điều kiện 
độc lập (a) và ( f:ỉ ) 

2. Xác định phép đối xứng tâm đế tìm điều kiện (a ) gọi là II a và điều kiện (f:l ) gọi là 
H p . 

3. Điểm M = H a r\H p . j 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 30. Cho ba điểm không thẳng hàng I, J, K. Hãy dựng A ABC nhận I, J, K lần lượt là trung 
điểm của các cạnh BC, AB , AC . 
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Ví dụ 31. Cho hai đường tròn (ỡị) và (0 2 ) cắt nhau tại AvàB . Qua A hãy dựng cát tuyến cắt hai 
đường tròn tại M và N sao cho AM = AN . 


Ví dụ 32. Cho hai điểm A , B nằm ở trong xOy . Dựng hình bình hành có hai đỉnh A , B đối diện, còn 
hai đỉnh kia nằm trên 2 cạnh của góc. 


Ví dụ 33. Cho hai đường thắng a , b phân biệt và điếm c không nằm trên chúng. Hãy xác định hai 
điếm A , B lần lượt nằm trên a và b sao cho A ABC đều. 
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Dạng 3. Áp dụng phép đối xứng tâm Đ 1 vào chứng minh 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


1. Xác định phép đối xứng tâm. 

2. Tỉnh chất của phép đối xứng tâm biến một hình thành hình bằng nó. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 34. Cho À ABC với trực tâm H và / là trung điểm của cạnh BC. Chứng minh rằng ảnh của H 
qua phép đối xứng tâm / là điểm nằm trên đuờng tròn ngoại tiếp A ABC . 


Ví dụ 35. Hình bình hành MNPQ có bốn đỉnh nằm trên bốn cạnh của hình chữ nhật ABCD. Chứng 
minh rằng hai hình này có cùng tâm đối xứng. 


Dạng 4. Biểu thức tọa độ của phép đối xứng trục 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Cho l(x ỉ ;y I ),M(x M ;y M ) và M'(x M ,;y M .) thì: Đ l (M) = M’ M 2lỉ 

Đặc biệt nếu 1 = 0 thì ị M M . 

[Tm' — ~ y M 


B. BÀI TẬP MÂU 


Ví dụ 36. Cho hai điểm /(1;2), M(- 2;3) đuờng thẳng d có phuong trình 3x-y+9 = 0 và 
(c): X 2 + y 2 + 2x - 9 V + 6 = 0 . Hãy xác định tọa độ của điểm M', d' và (C') theo theo thứ tự 
là ảnh của M , d và (c) qua : 

a) Phép đối xứng qua gốc tọa độ. b) Phép đối xứng qua tâm / . 
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BÀI TẬP TỎNG HỢP VẤN ĐÈ 3 

_ • _ • _ 

Bài 24. Chứng minh rằng: Đ I (M) = M' <=> Đj (M') = M. 

Bài 25. Cho hình bình hành ABCD . Gọi o là giao điểm của hai đường chéo. Đường thẳng kẻ qua o 
và vuông góc với AB , cắt AB ở £ và cắt CD ở F . Hãy chỉ ra các cặp điểm trên hình vẽ đối 
xứng với nhau qua tâmO. 

Bài 26. Cho tứ giác ABCE . Dựng ảnh của tam giác ABC qua phép đối xứng tâm E . 

Bài 27. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho điểm A (-1;3) và đường thẳng ả : X - 2y + 3 = 0 . Tìm ảnh 
của A và d qua phép đối xứng tâm o. 

Bài 28. Trong mặt phẳng Oxy , cho hai điểm /(1;2), M(-2;3) đường thẳng d :3x-y + 9 = 0 và 
đường tròn (c): X 2 + y 1 + 2x - 6y + 6 = 0. Hãy xác định tọa độ của và (C') theo thứ tự 

là ảnh của M , d, (c) qua: 

a) Phép đối xứng qua gốc tọa độ. b) Phép đối xứng qua tâm / . 
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Bài 29. 


Bài 30. 


Bài 31. 


Bài 32. 


Bài 33. 


Bài 34. 


Trong mặt phăng tọa độ Oxy , cho đường thăng d :x — 2y + 2 = 0 và d' : X - 2y -8 = 0. Tìm 
phép đối xứng tâm biến d thành d' và biến trục Ox thành chính nó. 

Cho phép đối xứng tâm Đ a và đường thắng d không đi qua o . Hãy nêu cách dựng ảnh d' của 
đường thẳng d qua Đ 0 . Tìm cách dựng d' mà chỉ sử dụng compa một lần và thước thẳng 3 lần. 

Trong các hình: Tam giác đều, tam giác cân, hình bình hành, ngũ giác đều, lục giác đều, hình 
nào có tâm đối xứng ? 

Chỉ ra tâm đối xứng của các hình sau đây: 

a) Hình gồm hai đường thắng cắt nhau. b) Hình gồm hai đường thắng song song, 

c) Hình gồm hai đường tròn bằng nhau. d) Đường elip 

Cho đường tròn ( 0;R ), đường thắng A và điểm / . Tìm điểm A trên ( 0;R ) và điếm B trên 
À sao cho / là trung điếm của đoạn thắng AB . 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng A:ax + by + c - 0 và điểm / (x (] ;v 0 ). Phép đối 
xứng tâm Đj biến đường thắng A thành đường thắng A'. Viết phưong trình của A'. 


BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 


Câu 74. 


Câu 75. 


Có bao nhiêu phép đối xứng tâm biến một đường thẳng a cho trước thành chính no? 
A. không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 


Câu 76. 


Cho hai đường thắng song song d và d ’. có bao nhiêu phép đối xứng tâm biến mồi đường 
thăng thành chính nó? 

A. không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thẳng song song d và d '. có bao nhiêu phép đối xứng tâm biến d thành d’ 

A. không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 77. Cho hai đường thắng cắt nhau d và d '. có bao nhiêu phép đối xứng tâm biến mỗi đường thắng 
đó thành chính nó? 

A. không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thắng cắt nhau d và d '. có bao nhiêu phép đối xứng tâm biến d thành d' ? 

A. không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thắng song song a và ố và một đường thắng c không song song với chúng. Có 
bao nhiêu phép đối xứng tâm biến đường thắng a thành đường thắng b và biến đường thắng c 
thành chính nó? 

A. không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho bốn đường thắng a , b , a ', b' trong đó alla ', b IIb' và a cắt b . Có bao nhiêu phép đối 
xứng tâm biến đường thắng a thành đường thắng a' và biến mỗi đường thẳng b và h' thành 
chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 
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Câu 81. Trong các hình dưới đây hình nào không có tâm đối xứng? 

A. đường Elip. B. Đường Hypebol. 

c. Đường Parabol. D. Đồ thị hàm số y - sin X . 

Câu 82. Trong các hình dưới đây hình dưới đây hình nào không có tâm đối xứng? 

A. Hình gồm một đường tròn và một hình chữ nhật nội tiếp. 

B. Hình gốm một đường tròn và một tam giác đều nội tiếp, 
c. Hình lục giác đều. 

D. Hình gồm một đường tròn và một hình vuông nội tiếp. 

Câu 83. Trong các hình dưới đây hình nào không có vô số taam đối xứng? 

A. Đồ thị hàm số y = sin X . B. Đồ thị hàm số y = sin X +1. 


c. Đồ thị hàm số y = tanx . 


D. Đồ thị hàm số y = — . 

X 


Câu 84. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv nếu phép đối xứng tâm biến điểm rì(5;2) thành điểm d'(-3;4) 
thì nó biến điểm ổ(l;-l) thành điểm 

A. B'{ 1; 7). B. B' (l; 6). c. B' (2; 5). D. i?'(l;-5). 

Câu 85. Trong mặt phắng tọa độ Oxy nếu phép đối xứng tâm có tâm là điểm gốc tọa độ. Khi đó nó biến 
đường thăng 3x - 4y +13 = 0 thành đường thăng 

A. 3x + 4y+ 13 = 0 . B. 3x + 4y-13 = 0 . c. 3x-4y-13 = 0 . D. -3x + 4y + 13 = 0 . 

Câu 86. Trong mặt phẳng tọa độ ỡxv cho phép đối xứng tâm là điếm /(l;-l). Khi nó biến đường 
thăng 2x - 3_y + 5 = 0 thành đường thăng. 

A. 2x-3y-7 = 0. B. 2x-3_y + 7 = 0. c. 2x + 3y + 7 = 0. D. 2x-3_y + 4 = 0. 

Câu 87. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hai đường thẳng song song a và b lần lượt có phưong trình 
3x + 4y -1 = 0 và 3x + 4y + 5 = 0. Neu phép đối xứng tâm biến a thành b thì tâm đối xứng 
phải là điểm nào trong các điếm sau đây? 

A. /(2;-2). B. 7(2;2). c. /(-2;2). D. /(2;0). 

Câu 88. Trong các hàm số sau, hàm số nào có đồ thị nhận gốc tọa độ o làm tâm đối xứng? Chọn câu 
trả lời đúng. 

A. y = x 3 + x-5. B. y = sinxVx 2 +1 . c. y = 2x 2 -3x +1. D. y = x 3 tanx. 

Câu 89. Trong mặt phắng với hệ tọa độ ỡxv cho đường tròn (c) có phưong trình 
x 2 +y 2 -8x + 10y + 32 = 0. Phưong trình đường tròn (c') đối xứng với (c) qua gốc tọa độ 
o có phưong trình. Chọn câu trả lời đúng. 

A. (x + 4) 2 + (y-5) 2 =9. B. (x-4) 2 + (y+ 5) 2 = 4 . 

c. (x-4) 2 +(y-5) 2 =16. D. (x + 4) 2 +(y+ 5) 2 = 4 . 

Câu 90. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ ỡxvcho điểm /(2;-l) và đường thẳng d có phưong trình 
X + 2y - 2 = 0 . Ánh của d qua phép đối xứng tâm / là đường thắng có phưong trình. Chọn 
câu trả lời đúng. 

A. X + 2y + 6 = 0 . B. 2x - y + 4 = 0 . c. X + 2y + 2 = 0. D. X - 2y + 3 = 0 . 

Câu 91. Hình gồm hai đường tròn phân biệt có cùng bán kính có bao nhiêu tâm đối xứng? chọn câu trả 
lời đúng. 

A. Một. B. Không có. c. Vô số. D. Hai. 
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Câu 92. Cho đường tròn (c) :x 2 + V 2 -4x-2y-4 = 0 và điểm /(2;2). Phép đối xứng tâm Dj biến 
(c) thành (c'). Chọn câu trả lời đúng. 

A. (c') có tâm /(-4;2). B. (c') có phương trình (x-2) 2 + (y-4) 2 = 9 . 

c. (C')có tâm/(-4;-2). D. (c') có phưong trình (x-2) 2 + (v-3) 2 = 9 . 

Câu 93. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy cho đường thắng À có phương trình x = 2. Trong bốn 
đưòng thẳng cho bởi các phương trình sau, đưòng nào là ảnh của À qua phép đối xứng tâm o. 
Chọn câu trả lời đúng. 

A. y = -2 . B. X = 2 . c. y = 2 . D. X = -2. 

Câu 94. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ ỡxvcho hai điểm (0;l), 2?(2;-l)và parabol (p)có phương 
trình V = X 2 . Thực hiện hên tiếp hai phép đối xứng tâm A và B theo thứ tự khi đó ( P) thành 
(P') có phương trình là. Chọn câu trả lời đúng. 

A. y = X 2 + 6x + 4 . B. y = X 2 + 4x -10 . 

c. y = X 2 - 8x +12 . D. V = X 2 - 4x + 8 . 

Câu 95. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho ( P) có phương trình v=x 2 -2xvà điểm /(-3;1). 
Phép đối xứng tâm / biến (p) thành (p') có phương tr ìn h là. Chọn câu trả lời đúng. 

A. V = -x 2 + 14x-5 . B. y = -X 2 - 14x-46 . 

c. y = -X 2 + 6x + 3 . D. y = -x 2 -74x + 12 . 

Câu 96. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ ỡxvcho điểm /(2;-l)và tam giác ABC với A (1;4), 
B (-2;3), c (7;2). Phép đối xứng tâm / biến trọng tâm G của tam giác ABC thành điểm G’ 
có tọa độ là. Chọn câu trả lời đúng. 

A. ơ(-2;5). B. ơ(2;15). c. ơ(2;-5). D. G(-l;4). 

Câu 97. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy cho đưòưg thẳng À có phương trình X - y + 4 = 0. Hỏi 
trong bốn đường thắng cho bởi các phương trình sau, đường thắng nào có thế biến thành À qua 
một phép đối xứng tâm. Chọn câu trả lời đúng. 


A. 2x - 2 V + 1 = 0 . 
c. 2x + y-4 = 0 . 


B. 2x + 2 V — 3 = 0. 
D. x + y- 1 = 0. 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@ gmail.com 


MS: HH11-C1 




GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 


31 


Vấn đề 4. PHÉP QUAY 


1 . 


2 . 

3. 


4. 


Trong mặt phăng cho một điếm o cô định và góc lượng giác (p không đôi. Phép hiên hình 
biến điếm o thành điếm o, biến mỗi điếm M khác o thành M' sao cho OM =0M' và 
[OM, OM') = (Ọ được gọi là phép quay tâm o góc quay (Ọ . Kí hiệu: Q( 0ỉp y 




ị(OM,OM') = ọ 
[om = OM' 


Phép quay là một phép dời hình (có tất cả các tính chất của phép dời hình). 

Các tỉnh chất: Phép quay: 

a) Bảo toàn khoảng cách giữa hai diêm. 

b) Biên đường thăng thành đường thăng. 

c) Biên đoạn thăng thành đoạn thăng băng với đoạn thăng đã cho. 

d) Biến tam giác thành tam giác bằng với tam giác đã cho. 

e) Biến đường tròn thành đường tròn có cùng bán kỉnh với đường tròn đã cho. 

Các chủ ỷ: 

• Q ltJ rp) (d ) =d' nếu: * 0 <(p<a thì góc giữa d và ã' bằng (p 

* b<ọ<7ỉ thì góc giữa dvà d’ bang n - (p 

• Neu quay theo chiều dương thì (Ọ > 0, ngược lại <p < 0. 

Phép quay Qự k2 „) là phép đồng nhất, Qựị 2k+l y^ là phép đối xứng tâm o. 



Dạng 1. Xác định phép quay 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


1. Phép biến hình biến AM thành A'M'. 

2. AM = A'M' và (AM,A'M') = (p. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 37. Cho hình vuông ABCD có các đỉnh vẽ theo chiều duong. Gọi M,N lần lượt là trung điểm 
của AB , BC. Xác định phép quay biến AM thành NC . 
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Dạng 2. Tìm ảnh của một hình (//) cho trước qua 

phéo quay Q ị0jr) 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Lẩy bất kỳ M e (//) 

2. Dựng ảnh M' của M qua phép quay Q (0ip) OM = OM' và [OM,0'M'} = ạ>.. 

3. Dựa vào tỉnh chất của phép quay đế tìm tập hợp các điếm M'. Từ đó suy ra hình 

(n 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 38. Cho phép quay Qị 0ẹ y và đường thắng d không đi qua o. 

a) Gọi H là hình chiếu của o trên d . Dựng ảnh H' của H qua phép quay Qị 0(p y 

b) Nêu cách dựng đường thẳng d' là ảnh của d qua phép quay Qự )(p y 

c) Có nhận xét gì về góc tạo bởi hai đường thắng d ', d trong các trường họp: 0 < ọ < 90° và 
90° < (p < 180°. 

d) Nhận xét gì về hai đường thắng d', d khi (p = 180° . 


Ví dụ 39. Cho hình vuông ABCD tâmO. Gọi M , N lần lượt là trung điểm cìiĩlAB , OA . Tìm ảnh của 
AAMN qua phép quay Q (0 goo) . 
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Dạng 3. Tìm quỹ tích (tập hợp điểm) 
bằng phép quay 0 {0 :p) 

A. PHƯƠNG PHÁP GIÃI 

1. Xác định phép quay biến điếm M —> M' 

2. Xác định quỹ tích điềm M . 

3. Từ quỹ tích của điếm M, dựa vào tỉnh chát của phép quay đê suy ra quỹ tích của 
điểm M'. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 40. Cho điểm / cố định. Gọi M , M' là hai điểm sao cho AIMM' vuông cân tại / . 

a) Cho M chạy trên đường tròn (o). Tìm quỹ tích các điếm M'. 

b) Cho M chạy trên đường thẳng d . Tìm quỹ tích các điểm M' 

c) Gọi H là hình chiếu của / lên MM'. Tìm quỹ tích các điếm H . 


Ví dụ 41. Cho ba điểm Ả, B , c cố định trên đường tròn (o) và điểm M thay đổi trên (o). Gọi Mj 
đối xứng với M qua A , Mj đối xứng với M x qua B , M 3 đối xứng với M 2 qua c. Tìm quỳ 
tích các điểm M 3 . 
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Dạng 4. Áp dụng phép quay 0^ o ^ vào dựng hình 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Quy bài toán dựng hình về bài toán dựng điềm M nào đó phụ thuộc vào hai điều kiện 
độc lập (a) và (/?). 

2. Xác định phép quay đế tìm điều kiện (a j gọi là H a và điều kiện ([} ) gọi là IIỊ, . 

3. Điếm M = H a n Hp. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 42. Dựng tam giác đều có ba cạnh nằm trên ba đường thẳng song song cho trước. 


Ví dụ 43. Cho hai đường tròn ( 0;R ) và (ơpi?,) cắt nhau tại hai điếm A và B . Hãy dựng một đường 
thẳng d qua A , cắt ( 0;R ) và (Op /?!) lần lượt tại M , Mj sao cho A là trung điểm MM l . 


Ví dụ 44. Cho hình vuông ABCD và một điểm M nằm trên cạnh hình vuông. Tìm các điếm N , p nằm 
trên cạnh hình vuông sao cho tam giác MNP là tam giác đều. 
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Dạng 5. Áp dụng phép quay 0^ o ^ vào chứng minh 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 



1. 

2. 

Xác định phép quay Q( 0(p y 

Tính chất của phép quay biến một hình thành hình bằng nó. 



B. BÀI TẬP MẪU 


Ví dụ 45. Cho A OAB vuông cân và A OA'B' có chung đỉnh 0 sao cho 0 nằm trên đoạn AB'và nằm 
ngoài đoạn thẳng A'B . Gọi G và G lần lượt là trọng tâm của các tam giác OAA', OBB '. 
Chứng minh GOG' là tam giác vuông cân. 


Ví dụ 46. Cho BABC . Trên các cạh AB , BC, CA lấy các điểm K, L , M sao cho 


AK _BL _ CM 
KB~ LC~ MA' 


Nối AL, BM , CK các đường thẳng này đôi một cắt nhau tạo thành một tam giác. Chứng 
minh rằng tam giác đó là tam giác đều và có tâm trùng với tâm của A ABC 
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A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép quay Q ị0 tp) : M —» M'. 

2. V/ e A thì ỊM = IM’. 

3. Áp dụng bất đắng thức trong tam giác: 

Với ba điểm A, B, c bất kỳ, ta có: AB + BC > AC . 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 47. Cho A ABC, M là điểm tùy ý trong tam giác. Xác định vị trí của điểm M sao cho 
MA + MB + MC đạt giá trị nhỏ nhất. 


Ví dụ 48. Cho A ABC đều và một điểm M bất kì. Chứng minh rằng BM < CM + AM . Khi nào đẳng 
thức xảy ra ? 
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A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Áp dụng tích của các phép biến hình 



B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 49. Cho hai phép quay Q Ả , Q B có tâm quay là A và B phân biệt và có cùng góc quay 90°. Gọi 
F = Q Ả o Q b và F' = Q b o Q a . Chứng minh rằng F , F' là những phép đối xứng tâm. Nêu rõ 
cách xác định tâm đối xứng của các phép đó. 


Ví dụ 50. Cho BABC nội tiếp trong đường tròn tâmO, có trực tâm H và điếm M thuộc đường tròn. 

Gọi Mj, M 2 , M 3 là các điểm lần lượt đối xứng với M qua các cạnh AB , BC, AC . Chứng 

minh các điếm Mj, M 1 , M 3 và Fl thẳng hàng. (Gọi là đường Steiner) 
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A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 



B. BÀI TẬP MẪU 


Ví dụ 51. Trong mặt phẳng Oxy , cho phép quay tâm o, góc quay -Ị. Tìm ảnh qua phép quay 
Q , của: a) Điểm^4(2;2) b) Đuờng tròn (c) : (x - l) 2 +y 2 = 4 

l ơ; 4 J 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 




































GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 


39 


Ví dụ 52. Cho điểm A( 2;2) và 2 đường thẳng d ỉ :x + y- 2 = 0 ,d 2 : X + y - 8 = 0. Tìm tọa độ các điểm 
B và c lần lượt thuộc dị và d 2 sao cho A ABC vuông cân tại A . 


BÀI TẬP TỎNG HỢP VẤN ĐÈ 4 


Bài 35. Cho A ABC và điểm o. Xác định ảnh của tam giác đó qua Q (0 6ŨO ,. 

Bài 36. Cho A ABC đều, tâm o. 

a) Xác định ảnh của AAOB qua Q { A yo . ;) . b) Xác định ảnh của AAOB qua Q lo |2()C j. 


Bài 37. 
Bài 38. 


Bài 39. 


Xem hình bên, tìm ảnh của A AMN qua Q {ogũ oy 

Cho hình vuông ABCD tâm o. 

a) Xác định ảnh của A qua Qị A90 oy 

b) Xác định ảnh của BC qua Q( Og0 oy 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho điểm A (2; 1) 
A và d qua Q ị0 9QC > (o là gốc tọa độ). 


A M B 



và đường thắng d :x + y -2 = 0. Tìm ảnh của 


BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 


Câu 98. Cho hai đường thắng bất kỳ d và d’. Có bao nhiêu phép quay biến đường thẳng d thành 
đường thẳng d' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất. 

C. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 
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Câu 99. Cho hai đường thẳng song song a và a' , một đường thẳng c không song song với chúng. Có 
bao nhiêu phép quay biến đường thẳng a thành đường thẳng a' và biến đường thẳng c thành 
chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 100. Cho bốn đường thắng a, b , a', b' trong đó alla' , b II b' và a cắt b . Có bao nhiêu phép quay 
biến các đường thẳng a và b lần lượt thành các đưòưg thắng a' và b' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 101. Cho tam giác đều ABC với trọng tâm G . Phép quay tâm G với góc quay nào dưới đây biến 
tam giác ABC thành chính nó? 

A. 30°. B. 45°. c. 60°. D. 120°. 

Câu 102. Cho hình vuông ABCD có tâm o. Phép quay tâm o với góc quay nào dưới đây thì biến hình 
vuông ABCD thành chính nó? 

A. 30°. B. 45°. c. 60°. D. 120°. 

Câu 103. Trong mặt phẳng tọa độ Oxỵ cho phép quay tâm o biến điểm ^á(l;0) thành điểm ^4'(0;l). 
Khi đó nó biến điểm M (l; -l) thành điểm 

A. M'(-l;-l). B. M'(l;l). c. M'(-l;l). D. M'(l;0). 


Câu 104. Cho hình vuông ABCD trong đó ^4 (l;l), c(-l;-l), D(l;-l). Xét phép quay 

f n \ . 

Q 0\-~ . Giả sử hình vuông A'B'C'D' là ảnh của ABCD qua phép quay đó. Gọi s là diện 

V 4; 

tích phần hình vuông A'B'C'D' nằm ngoài hình vuông ABCD . Tính s . 

A. 5 - 6 - 4 V 2 . B. s = 12-8^2 . c. s = ỉ. Đ.S = yỈ2. 

Câu 105. Cho phép quay ộ(0;a) biến điểm A thành điểm M và các khẳng định sau: 

a) o cách đều A và M . 

b) o thuộc đường tròn đường kính AM . 

c) AOM = a 

Số khẳng định đúng là: 

A. 3 . B. 2 . c. 1. D. 0 . 


Câu 106. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm M(l;l). Hỏi trong bốn điểm được cho ở các phưong án dưới 
đây, điếm nào là ảnh của M qua phép quay tâm o , góc quay 45°. 

A. X( 1 ; 0 ). B. 5 ( 0 ;V 2 ). c. c(V 2 ; 0 ). D. D(-l;l). 

Câu 107. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm M(x;v). Phép quay Q(0\a ) biến điểm M thành điểm M'. 
Tọa độ điểm M' là: 

A. M'(xcosa + vsina;xsina - vcosa). B. M'(vcosa;xsina). 

c. M'(xcosa - vsina;xsina+ ycosa). D. M'(xcosa;y sina). 

Câu 108. Cho tam giác đều ABC có tâm o và các đường cao AA ', BB ', cc' (các đỉnh của tam giác 
ghi theo chiều quay của kim đồng hồ). Ánh của đường cao AA ' qua phép quay 0(0; 240°) là: 

A. BB' . B. Một đoạn thắng qua o và song song BC . 

c. AA'. D. Cơ . 
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Câu 109. Cho hình vuông tâm o . Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm o , góc quay a (0 < a < 2x) biến 
hình vuông đã cho thành chính nó. 

A. 1. B. 2 . c. 3 . D. 4 . 

Câu 110. Xét phép quay tâm o, góc quay a với a ^ k2ft,k e z . Hỏi có bao nhiêu điếm biến thành 
chính nó qua Q(0\a ) đã cho. 

A. 1. B. Vô số. c. Không có D. 2. 

Câu 111. Trong mặt phẳng Oxy cho hai đường thẳng a : 2x + y + 5 = 0 và ồ:x-2y-3 = 0. Neu có một 
phép quay biến đường thắng này thành đường thắng kia thì số đo của góc quay đó có thế là góc 
nào trong các góc cho dưới đây? 

A. 45°. B. 90°. c. 120°. D. 60°. 

Câu 112. Cho hai đường tròn (o) và (O') bằng nhau, mỗi đường tròn đi qua tâm của đường tròn kia, 
hai đường tròn cắt nhau tại hai điểm A,B . Đưòug cát tuyến đi qua giao điểm A của chúng cắt 
đường tròn tại M và đường tròn kia tại N . Góc tạo bởi hai tiếp tuyến tại M và N của hai 
đường tròn bằng: 

A. 60°. B. 45°. c. 120° . D. 90°. 
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Vấn đề 5. PHÉP DỜI HÌNH 
VÀ HAI HÌNH BẰNG NHAU 


1. Phép dời hình: Xem vấn đề 1 

2. Hình bằng nhau 

• Hai hình gọi là bằng nhau nếu có một phép dời hình biến hình này thành hình kia. 

• Hai hình gọi là đồng dạng nếu có một phép đồng dạng biến hình này thành hình kia. 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Cần nhớ biếu thức tọa độ của các pháp dời hình đã học. Khi đề bài đề cập đến phép dời 
hình nào thì sử dụng biêu thức tọa độ của phép đó. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 53. Cho các điểm A(- 3;2), B(- 4;5), c(-l;3). 

a) Chứng minh rằng các điểm Ẩ'( 2;3), 5'(5;4), C'(3;l) theo thứ tự là ảnh của các điếm Ẩ , 
B , c qua phép quay tâm o góc -90° . 

b) Gọi tam giác A"B"C" là ảnh của tam giác ABC qua phép dời hình có đuợc bằng cách thực 
hiện hên tiếp phép quay tâm o góc -90° và phép đối xứng trục Ox . Tìm tọa độ các đỉnh 
của tam giác A"B"C" . 
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Dạng 2. Chứng minh hai hình (H) và (H') bằng nhau 




A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 




Xác định phép dời hình biến hình (II) thành (II’) và ngược lại. 



B. BÀI TẬP MÂU 



Ví dụ 54. Cho hình chữ nhật ABCD . Gọi / là trung điểm của AC và BD . Gọi E, F 

theo thứ tự là 

trung điểm của AD và BC . Chứng minh rằng các hình thang AEIB và CFID bằng nhau. 


Ví dụ 55. Cho hình chữ nhật ABCD . Gọi E, F, H, K, o, I, J lần lượt là trung điểm của các cạnh 
AB, BC, CD, DA, KF, HC, KO . Chứng minh hai hình thang AEJK và FOIC bằng nhan. 
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Ví dụ 56. Chứng minh rằng: Neu một phép dời hình biến A ABC thành tam giác A ÁB’C’ thì nó 
cũng biến trọng tâm của A ABC tương ứng thành trọng tâm của A ÁB’C’. 


BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐÈ 5 

_ • _ • _ 

Bài 40. Chứng minh rằng hai hình chữ nhật có cùng kích thước (cùng chiều dài và cùng chiều rộng) thì 
bằng nhau. 

Bài 41. Chứng minh rằng: 

a) Hai đoạn thắng có độ dài bằng nhau thì bằng nhau. 

b) Hai góc có cùng số đo thì bằng nhau. 

c) Hai đường tròn có bán kính bằng nhau thì bằng nhau. 

Bài 42. Chứng minh rằng: 

a) Hai tứ giác lồi có các cặp cạnh tương ứng bằng nhau và một cặp đường chéo tương ứng 
bằng nhau thì bằng nhau. 

b) Hai tứ giác lồi có các cặp cạnh tương ứng bằng nhau và một cặp góc tương ứng bằng nhau 
thì bằng nhau. 

c) Hai tứ giác lồi có cặp cạnh tưong ứng bằng nhau thì có bằng nhau không ? 

Bài 43. Đa giác lồi n cạnh gọi là n - giác đều nếu tất cả các cạnh của nó bằng nhau và tất cả các góc 
của nó bằng nhau. Chứng minh rằng hai n - giác đều bằng nhau khi và chỉ khi chúng có các 
cạnh bằng nhau. 

Bài 44. Cho hai hình bình hành. Hãy vẽ một đường thẳng chia mồi hình bình hành đó thành hai hình 
bằng nhau. 

Bài 45. Cho hai tam giác ABC và A'B'C' có các cạnh tương ứng bằng nhau: AB = A'B ', BC = B'C', 
AC = Ả'C. Chứng minh rằng có duy nhất một phép dời hình f biến A thành A', B thành B' 
và c thành c'. 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 





























GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 


45 


BÀI TẬP TRẲC NGHIỆM 

_ • _ • _ 

Câu 113. Họp thành của hai phép đối xứng qua hai đường thắng song song là phép nào trong các phép 
dưới đây? 

A. Phép đối xứng trực. B. Phép đối xứng tâm. c. Phép tịnh tiến. D. Phép quay. 

Câu 114. Họp thành của hai phép đối xứng qua hai đường thắng cắt nhau là phép nào trong các phép 
dưới đây 

A. Phép đối xứng trục. B. Phép đối xứng tâm. c. Phép tịnh tiến. D. Phép quay. 

Câu 115. Họp thành của hai phép đối xứng qua hai đường thắng vuông góc là phép nào trong các phép 
dưới đây 

A. Phép đối xứng trục. B. Phép đối xứng tâm. c. Phép tịnh tiến. D. Phép quay. 

Câu 116. Họp thành của hai phép tịnh tiến là phép nào trong các phép dưới đây? 

A. Phép đối xứng trục. B. Phép đối xứng tâm. 

c. Phép tịnh tiến. D. Phép quay. 

Câu 117. Họp thành của hai phép đối xứng tâm là phép nào trong các phép dưới đây? 

A. Phép đối xứng trục. B. phép đối xứng tâm. 

c. Phép tịnh tiến. D. Phép quay. 

Câu 118. Khi nào thì họp thành của hai phép tịnh tiến T- và T- là phép đồng nhất? 

A. Không khi nào. B. Khi u = V = 0. c. Khi u = v . D. Khi u + V = 0 . 

Câu 119. Khi nào thì họp thành của hai phép đối xứng trục Đ a và Đ b là phép đồng nhất? 

A. Khi hai đường thắng a và b trùng nhau. 

B. Khi hai đường thẳng a và b song song. 

c. Khi hai đường thắng a và b vuông góc với nhau. 

D. Không khi nào. 

Câu 120. Khi nào thì họp thành của hai phép quay Q(p,(p ) và Q[0,9) là phép quay đồng nhất? 

A. Khi ọ = 9 - 90°. B. Khi ọ-9 = kn với k nguyên, 

c. Khi 9 + (Ọ = 2kn với k nguyên. D. Không khi nào. 

Câu 121. Khi nào thì họp thành của hai phép quay Q(p,(p ) và Q{0,9 ) là phép đối xứng tâm 
A. Khi ẹ = 9 = 0 . B. Khi (p = 9 = kn với k nguyên, 

c. Khi 9 + (p = 2kn với k nguyên. D. Không khi nào. 

Câu 122. Cho hình vuông ABCD .Gọi phép biến hình F là họp thành của hai phép đối xứng trục Đ ẢC 
và Đ bd . Khi đó F là phép nào trong các phép dưới đây? 

A. Phép tịnh tiến theo véctơ AC . 

B. Phép quay tâm D với góc quay Ỷ. 

c. Phép đối xứng qua giao điểm của AC và BD . 

D. Phép đối xứng qua đường thắng BD . 

Câu 123. Gọi F là họp thành của hai phép đối xứng tâm Đ 0 và Đ ơ . Khi đó F là 

A. Phép đối xứng qua trung điếm của 00 ’. B. Phép tịnh tiến theo vécto 200'. 
c. Phép tịnh tiến theo vécto oo' . D. Phép đối xứng qua trung trực của 00'. 
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Câu 124. Cho hình chữ nhật ABCD với M,N lần lượt là trung điểm của AB và CD. Gọi F là họp 

thành của phép tịnh tiến T theo vécto AB và phép đối xứng qua đường thắng BC . Khi đó F 
là phép nào trong các phép sau đây? 

A. Phép đối xứng qua điếm M . 

B. Phép đối xứng qua điếm N . 

c. Phép đối xứng qua tâm o của hình chữ nhật. 

D. Phép đối xứng qua đường thẳng MN . 

Câu 125. Cho hình vuông ABCD . Gọi Q là phép quay tâm A biến điểm B thành điểm D. D' là phép 
đối xứng qua đường thẳng AD . Khi đó họp thành của hai phép Q và D' là 
A. Phép đối xứng qua tâm hình vuông. B. Phép đối xứng qua đường thắng AC . 

c. Phép đối xứng qua đường thẳng AB . D. Phép đối xứng qua điểm c. 

Câu 126. Cho hình vuông ABCD . Gọi Q là phép quay tâm A biến B thành D , Q' là phép quay tâm c 
biến B thành D . Họp thành của hai phép Q và Q' là 

A. Phép tịnh tiến theo vécto AB . B. Phép tịnh tiến theo vécto 2 AB . 

c. Phép đối xứng qua đường thắng AB . D. Phép đối xứng qua điếm c. 

Câu 127. Cho hình vuông ABCD . Gọi Q là phép quay tâm A biến B thành D , Q' là phép quay tâm c 
biến B thành D . Họp thành của hai phép Q và Q' là 

A. Phép tịnh tiến theo vécto AB . B. Phép tịnh tiến theo vécto 2 AD . 

c. Phép đối xứng qua đường thẳng AB . D. Phép đối xứng qua điểm c. 

Câu 128. Cho hình vuông ABCD , I là trung điểm cạnh AB . Gọi phép biến hình F là họp thành của 
hai phép: Phép tịnh tiến T— và phép đối xứng tâm D t . Khi đó F là phép nào trong các phép 
sau đây? 

A. Phép đối xứng qua điếm A . B. Phép tịnh tiến theo vécto AC . 

Jl , 7 

c. Phép quay tâm D với góc quay -ị . D. Phép đôi xứng qua đường thăng BD . 

Câu 129. Cho hình vuông ABCD . Gọi phép biến hình F là họp thành của hai phép đối xứng trục Đ AB 

và Đ cd . Khi đó F là phép nào trong các phép duới đây? 

A. Phép đối xứng qua điếm A . B. Phép tịnh tiến theo vécto 2 AD . 

c. Phép đối xứng qua điếm B . D. Phép tịnh tiến theo véctơ BC . 

Câu 130. Cho tam giác cân ABC đỉnh A , đường cao AH , với BAC = cp . Gọi phép biến hình F là họp 
thành của hai phép đối xứng trục Đ ÂÍÍ và Đ UI . Khi đó F là phép nào trong các phép sau đây? 
A. Phép quay Q[A,ọ). B. Phép đối xứng qua đường thắng AC . 

c. Phép đối xứng qua điếm A . D. Phép tịnh tiến theo véctơ BC . 

Câu 131. Cho tam giác cân ABC đỉnh A . Neu phép dời hình biến điểm B thảnh điểm c và biến điểm 
A thành chính nó thì đó là 

A. Phép đối xứng qua trung trúc của BC . 

B. Phép quay tâm A góc quay ( AB,AC ). 

c. Phép đối xứng qua trung trực của BC hoặc quay tâm A góc quay (AB, AC). 

D. Phép đối xứng qua trung điểm của cạnh BC . 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 




GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 


47 


Câu 132. Cho tam giác cân ABC đỉnh A . Nếu phép dời hình biến điểm B thành điểm c, biến điểm c 
thành diêm B thì đó là 

A. Phép đối xứng qua trung trực của BC . 

B. Phép đối xứng qua trung điểm của cạnh BC . 
c. Phép quay tâm A góc quay ( AB,AC ). 

D. Phép đối xứng qua trung trực của BC hoặc đối xứng qua trung điểm của BC . 

Câu 133. Cho hình thoi ABCD có A = 60° . Nếu phép dời hình biến điểm A thành điểm B và điểm B 
thảnh điểm D thì nó biến điểm D thành điếm. 

A. Điểm c . B. Điểm A . 

c. Điểm c hoặc điếm A . D. Điểm đối xứng với D qua c . 

Câu 134. Cho hình chữ nhật ABCD , tâm o với M , N, p , Q lần lượt là trung điểm của các cạnh AB , 
BC , CD , DA . Nếu phép dơi hình biến điểm A thành điểm N, M thành điểm o và o thành 
p thì nó biến điểm Q thành 

A. Điểm D . B. Điểm c . c. Điểm Q . D. Điểm B . 

Câu 135. Cho hình vuông ABCD tâm o với M, N, p , Q lần lượt là các trung điểm các cạnh AB , 
BC , CD , DA . Nếu phép dời hình biến điểm A thành điểm M , B thành p thì nó biến điểm 
M thành 

A. Điểm o . B. Điểm c . c. Điểm Q . D. Điểm B . 

Câu 136. Cho hình chữ nhật ABCD tâm o với M , N, p , Q lần lượt là các trung điểm cạnh AB , 
BC , CD , DA . Nấu phép dời hình biến tam giác AMQ thành tam giác NOP thì nó biến điểm 
o thành 

A. Điểm D . B. Điểm B . c. Điểm Q . D. Điểm c . 

Câu 137. Cho hình H gồm có lục giác đều ABCDEF tâm / và hình thoi tâm J . Chọn mệnh đề đúng? 

A. Không tồn tại đường thắng nào chia H thành hai hình bằng nhau. 

B. Đường thẳng qua / và J chia H thành hai hình bằng nhau. 

c. Đường trung trực của đoạn thắng u chia H thành hai hình bằng nhau. 

D. Có vô số đường thẳng chia H thành hai hình bằng nhau. 

Câu 138. Hình H gồm ba đường tròn ( 0;R ), và đôi một tiếp xúc ngoài với nhau. Hình 

E bằng hình H. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Hình E gồm ba hình tròn lồng nhau. 

B. Hình E gồm hai đường tròn tiếp xúc trong và hình tròn còn lại không có điểm chung với hai 
đường tròn đó. 

c. Hình E gồm hai đường tròn tiếp xúc ngoài với nhau và cùng nằm trong hình tròn còn lại. 

D. Hình E gồm ba đường tròn đôi một tiếp xúc ngoài với nhau. 

_ , x 2 

Câu 139. Trong mặt phang tọa độ Oxy . Gọi (c) là đồ thị của hàm số y = /(x) = ——. Trong các hàm 

X 2 


số sau hàm số nào có đồ thị bằng đồ thị (c) ? 


A. y = 


X +17x + 70 


B. y = 


X +17x + 80 


c. y = 


X + 15x + 70 


D . y = 


X +17x + 70 


x-6 x + 6 ' x + 6 x + 6 

Câu 140. Cho phép quay Q(0;ạ >) biến điếm M thành điếm M'. Chọn câu sai trong các câu sau? 

A. Phép quay Q(0;ọ ) là phép dời hình B. Phép quay Q(0\(Ọ ) có o là điếm bất động. 
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c. Ta luôn có OM = OM' và (OM;OM') = ọ. D. Ta luôn có OM = OM' và MOM' = (p. 

Câu 141. Trong mặt phắng tọa độ Oxy cho parabol ( p ) có phuong trình y = ax 2 Trong các parabol sau 
parabol nào bằng parabol (p) ? 

A. y = ax 2 + bx. B. V = ax 1 +bx + c (a ^ 0). 

c. y = ax 2 + 1 D . y = bx + c. 

Câu 142. Trong mặt phắng tọa độ Oxy, gọi (c) là đồ thị hàm số y = X 3 + 3x + l. Trong các hàm số sau 
hàm số nào có đồ thị khác đồ thị (c) ? 

A. y = X 3 - 3x 2 + 6x -1. B. V = X 3 + 3x 2 + 6x - 1. 

c. y = X 3 - 3x 2 - 12x -1. D. y = X 3 - 3x 2 + 6x + 9. 

Câu 143. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho đuờng tròn (c) có phuong trình (x-l) 2 + ( v + 2) 2 = 4. Hỏi 
phép dời hình có đuợc bằng cách thực hiện liên tiếp hai phép đối xứng qua trục Oy và phép 
tịnh tiến theo véctơ v(2;3) biến (c) thành đuờng tròn nào trong các đuờng tròn sau? 

A. (x-2) 2 + (v-6) 2 =4. B. X 2 +y 2 = 4. 

c. (x-2) 2 + (v-3) 2 =4. D. (x-l) 2 +(j-l) 2 =4. 

Câu 144. Trong mặt phang tọa độ Oxv cho đưòrig thẳng d có phuong trình x + y-2 = 0 . Hỏi phép dời 
hình có đuợc bằng cách thực hiện hên tiếp hai phép đối xứng qua tâm o và phép tịnh tiến theo 
véctơ v(3;2) biến d thành đuờng thẳng nào trong các đuờng thẳng sau? 

A. x + y + 2 = 0. B. x + y-3 = 0. c. 3x + 3y-2 = 0. D. X -y + 2 = 0. 

Câu 145. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào ĐÚNG? 

A. Đuờng thắng đi qua tâm của hình bình hành chia hình đó thành hai hình bằng nhau. 

B. Đuờng thắng đi qua tâm của hình vuông chia hình vuông thành hai hình bằng nhau, 
c. Đuờng thắng đi qua tâm của hình tròn chia hình tròn đó thành hai hình bằng nhau. 

D. Đuờng thắng đi qua tâm của tam giác đều chia tam giác đó thành hai hình bằng nhau. 
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Vấn đề 6. PHÉP VỊ Tự 

1. Định nghĩa 

Cho điếm o cố định và một số k không đoi, k ^ 0. Phép biến hình biến môi điếm M thành 

M'sao cho a được gọi là phép vị tự tâm o, tỉ số k. Ki hiệu: V (0;k) 

V(0;k)(M)=M' <=> ÕM' = kÕM 

r Khi k > 0 M và M' nam cùng phía đối với điếm o. 

y Khi k <0 : M và M' nằm khác phía đối với điếm o. 

y Khi k = - ỉ: M và M’ đối xứng nhau qua tâm o (Đ 0 ) 

> Khi k = 1: M = M' (M là điểm bất biến) 

2. Tính chất 

Định lí 1: Nếu phép vị tự tâm o tỉ số k biến điếm M, n lần lượt thành hai điếm M' và N’ 
thì a và b 

Định lí 2: Phép vị tự biên 3 điếm thắng hàng thành 3 điếm thăng hàng và không làm thay đối 
thứ tự của 3 điếm đó. 

Hệ quả: Phép vị tự tỉ số k biến đường thắng thành đường thắng song song hoặc trùng với 
đường thắng đó, biến tỉa thành tỉa, biến đoạn thắng thành đoạn thắng mà độ dài 
được nhân với a, biến tam giác thành tam giác đồng dạng với tỉ số đồng dạng là b, 
biến góc thành góc bằng nó. 

Định li 3: Phép vị tự tỉ số k biến đường tròn thành đường tròn có bán kinh gấp (3 lần bàn 
kinh của nó. 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Phép biến hìnhf biến AM thành A'M'. 

2. a, với k ^ 0 và k ^ 1. 

3. f là phép vị tự V ( 0;k ) với tâm o là giao điếm của hai đường thăng AA' vàMM'. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 57. Cho A ABC . Gọi M , N , p lần lượt là tung điểm của các cạnh BC , AC và AB . Chứng minh 
rằng có một phép vị tự biến tam giác ABC thảnh tam giác MNP . 
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Ví dụ 58. Cho hai tam giác ABC và A'B'C' có AB//A'B', BCII B'C' và ACHÃC' sao cho các đường 
thẳng AA' , BB' , cc' đồng qui tại o. Chứng minh rằng có một phép vị tự biến tam giác ABC 
thành tam giác A'B'C'. 


Dạng 2. Áp dụng phép yị tự vào chứng minh 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

1. Xác định phép vị tự V ( 0;k ) 

2. Áp dụng tỉnh chất của phép vị tự. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 59. Cho hai đường tròn (0),(ơ) có bán kính khác nhau, tiếp xúc ngoài nhau tại A. Một đường 
tròn (O") tiếp xúc ngoài với hai đường tròn (o) và (ỡ') lần lượt tại B,c. Chứng minh rằng 
đường thẳng BC luôn đi qua một điểm cố định. 


Ví dụ 60. Cho hình thang ABCD ( ABHCD ). Chứng minh rằng các trung điếm của hai đáy, giao điếm của 
hai đường chéo, giao điếm của hai đường thắng chứa hai cạnh bên hình thang thắng hàng. 
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Dạng 3. Biểu thức tọa độ của phép yị tự 


A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 



Ví dụ 61. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy cho phép vị tự tâm /(1;3), tỉ số k = -2 . Tìm ảnh của các 
đường sau qua V ự;k ): 

a) Đường thăng d : 2x + y — 1 = 0. 

b) Đường tròn (c) : (x - if +(y + ỉ ) 2 =3 

c) Parabol (p) : y = X 2 -3x + 2 
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Ví dụ 62. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy cho hai đường tròn ũ và (c') : X 2 + V 2 + 2 y - 11 = 0 . Xác 
định phép vị tự biến đường tròn (c) thành đường tròn (c"). 


BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐÈ 5 

_ • _ • _ 

Bài 46. (Định lí Gergonne) Cho À ABC ngoại tiếp đường tròn (/). Gọi P,Q,R lần lượt là các tiếp 
điểm của đường tròn (/) với các cạnh BC,AC và AB . Chứng minh rằng: 

a) AP , BQ , CR đồng qui. b) Ỉ=Ị= = == = == = 1 

PA QB RC 

Bài 47. (Định lí Pascal) Trên đường tròn (o) lấy các điểm A,B,C,D,E,F sao cho AB cắt CD tại R , 
CD cắt EF tại p , EF cắt AB tại Q . Giả sử AF cắt CD tại /, AB cắt DE tại J và CB 
cắt EF tại//. Chứng minh: / , J, H thắng hàng. 

Bài 48. (Bài toán Phecmar) Cho hình chữ nhật ABCD với AB = 2 a , BC = a . về phía ngoài hình chữ 
nhật dựng nửa đường tròn đường kính AB. Các đường thắng MD và MC cắt cạnh AB tại N 
và L . Tính AỨ +BN 2 . 

Bài 49. Cho đường tròn (Oj) tiếp xúc trong với đường tròn (o) tại A . Tiếp tuyến bất kì của đường 
tròn (Oj) tại M cắt đường tròn (o) tại hai điểm c và D . Chứng minh DAM = MAC . 

Bài 50. Cho AABC nội tiếp đường tròn tâm o, M là trung điếm của cạnh BC, B và c di động trên 
(ỡ), A cố định. 

a) Tìm quỹ tích trọng tâm G của A ABC . 

b) Tia phân giác BAC cắt BC tại / và cắt đường tròn (o) tại D . Tìm quỹ tích điểm G khi 
/ và D cố định. 

Bài 51. Cho ÒABC . Tìm trên cạnh AB điểm E , trên cạnh AC điểm F sao cho BE = EF = FC . 

Bài 52. Trong mặt phẳng Oxy , cho phép vị tự tâm o , tỉ số k = ^. Tìm ảnh của các đường sau qua 
phép vị tự trên: 

2x + l 

a) Đường thăng d : 3x - 2 y +1 = 0 b) Đường cong (S j: y = 

1 X 

c) Đường tròn (c): X 2 + y 2 - 2x- 4y +1 = 0 

Bài 53. Cho hai đường tròn (Cj) : (x - l) 2 + (y - 3) 2 = 1 và (C 2 )(x-4) 2 +(y-3) 2 =4 . Xác định phép 
vị tự biến đường tròn (c,) thành đường tròn (C 2 ). 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 
























GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 


53 


BÀI TẬP TRẲC NGHIỆM 


Câu 146. Cho phép vị tự tỉ số k -2 biến điếm A thành điểm B và biến điểm c thành điếm D . Khi đó 
A.ÃB = 2CD . B. 2ÃB =CD. c. 2Ãc = BD . D. Ãc = 2BD . 


Câu 147. 


Cho hình thang ABCD có đáy là AB và CD mà AB = 3 CD . Phép vị tự biến điểm A thảnh 
điểm c và biến điểm B thành điểm D có tỉ số là 


A. k = 3. 


B. k = -ị. 
3 


c. k = \. 

3 


D. k = -3. 


Câu 148. 


Câu 150. 


Câu 151. 


Cho hai đường thắng cắt nhau d và d’. Có bao nhiêu phép vị tự biến d thành d' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Vô số phép. 

Câu 149. Cho hai đường thẳng cắt nhau d và ã' có bao nhiêu phép vị tự với tỉ số k = 100 biến đường 
thăng d thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thắng song song d và d' có bao nhiêu phép vị tự với tỉ số k = 100 biến đường 
thẳng d thành d' ? 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Cho hai đường thắng song song d và d' và một điểm o không nằm trên chúng. Có bao nhiêu 
phép vị tự tâm o biến đường thắng d thành đường thẳng d' 

A. Không có phép nào. B. Có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 152. Cho hai đường tròn bằng nhau ( 0;R ) và ( 0;R ') với tâm o và O’ phân biệt. Có bao nhiêu 

phép vị tự biến (0;R) thành (0]R r ) ? 

A. Không có phép nào. B. Chỉ có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 153. Cho đường trong ( 0;R ). Có bao nhiêu phép vị tự tâm o biến ( 0;R ) thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Chỉ có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 154. Cho đường trong ( 0;R ). Có bao nhiêu phép vị tự biến ( 0;R ) thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Chỉ có một phép duy nhất, 

c. Chỉ có hai phép. D. Có vô số phép. 

Câu 155. Cho A ABC có trọng tâm G , gọi A', B', c' lần lượt là trung điểm các cạnh BC, CA , AB . 
Với giá trị nào của k thì phép vị tự VịG\k) biến tam giác ABC thành tam giác A'B'C' ? 


A. k = 2. 


B. k--2. 


c. k = ị. 
2 


D. k = ~. 
2 


Câu 156. Cho hai đường tròn (c) và (c') không bằng nhau và không đồng tâm, cũng tiếp xúc với đườn 
thắng d . Có bao nhiêu phép vị tự biến (c) thành (c') và biến d thành chính nó? 

A. Không có phép nào. B. Chỉ có một phép duy nhất. 


c. Chỉ có hai phép. 


D. Có vô sô phép. 
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Câu 157. Trong mặt phắng tọa độ Oxy cho phép vị tự tâm /(3;-l) có tỉ số k = -2 . Khi đó nó biến điếm 
M(5; 4) thành 

A. Điểm M'(-l;-ll). B. Điểm M'(-7;l l). c. Điểm M'(l;9). D. Điểm M'(l;-9). 

Câu 158. Trong mặt phang tọa độ cho phép vị tự tỉ số k = 2 và biến điểm ^ (I; -2) thành điếm 
A'{- 5;l). Khi đó nó biến điểm i?(0;l) thành 

A. Điểm B' (0;2). B. Điểm B' (12;-5). c. Điểm B' (-7;7). D. Điểm B'(\ 1;6). 

Câu 159. Trong mặt phẳng tọa độ cho phép vị tự tâm /(l;l) tỉ số k = -^. Khi đó nó biến đường thẳng 
5x - V +1 = 0 thành đường thăng có phưong tr ìn h: 

A. 15x + 3y + 10 = 0 . B. 15x-3v-23 = 0. c. 15x + 3y-23 = 0 . D. 5x-3y-8 = 0. 

Câu 160. Cho hai đường thắng song song và a và b lần lượt có phưong trình x+4y-l=0 Và 
X + 4y + 3 = 0. Phép vị tự có tâm 0(0; o) biến đường thắng a thành đường thắng b phải có tỉ 
số vị tự k bằng bao nhiêu? 

A. k = 3 . B. k = -\. c . k = ị. D. k = -3. 

3 3 

Câu 161. Cho phép vị tự V tâm o có tỉ số 2 và phép vị tự V' có tâm o' tỉ số . Họp thành của V và 
V' là 

A. Phép đối xứng qua trung điếm của 00’. 

B. Phép đối xứng qua đường thắng trung trực của 00'. 

c. Phép tịnh tiến theo véctơ yjOO'. 

D. Phép tịnh tiến theo véctơ oo'. 

Câu 162. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho hai parabol (P) và (ộ) có phưong trình lần lượt là: 

y 2 = 12x và y 2 = -4x . Neu V (ỡ; &) là phép vị tự biến (p) thành (ộ) thì tỉ số của phép vị tự 
này là bao nhiêu? 

A. k = -2. B. k = -ị. c. k = -3. D. k = -\. 

2 3 

Câu 163. Trong mặt phắng với hệ tọa độ ơxv cho parabol ( P) có phưong trình là y 2 =8x, gọi F là 
tiêu điểm của (p). Phép vị tự V (O; -4) biến F thành F' có tọa độ là bao nhiêu? Chọn câu 
trả lời đúng. 

A. (-8; 0). B. (8; 0). c. (—1; 0) . D. (-4; 0). 

Câu 164. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho tam giác ABC với ^4(-l; 4); 5(-3; 2); c(7; 0). 

Gọi G là trọng tâm tam giác ABC . Phép vị tự V(O; -2) biến điểm G thành điểm G' có tọa 
độ là bao nhiêu? 

A. (-4; 2). B. (-2;-4). c. (4; 6). D. (6; -8). 

Câu 165. Cho hai đường tròn (c) và (r) tiếp xúc với nhau tại A . Tìm mệnh đề đủng trong các mệnh đề sau 
A. Neu (c) và (r) tiếp xúc trong thì A là tâm vị tự trong của hai đường tròn. 
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B. Hai đường tròn luôn có hai tâm vị tự (trong và ngoài), 
c. Điểm A là một tâm vị tự của hai đường tròn. 

D. Neu (c) và (r) tiếp xúc ngoài thì A là tâm vị tự ngoài của hai đường tròn. 


Câu 166. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho điểm M(-2; 4). Hỏi phép vị tự V (ỡ; -2) biến M 
thành điếm nào trong các điếm sau ? 

A. ^(-8; 4). B. c(4; -8). c. B(-4;-S). D. Z)(4; 8). 


Câu 167. Đe chứng minh rằng phép vị tự biến một đường tròn thành một đưòưg tròn một học sinh lập 
luận theo ba bước như sau: 

Bước 1: Giả sử V (ỡ; k) là phép vị tự tâm o tỉ số k . Ta xét đường tròn (/; R ). 

Xác định điếm I' là ảnh của / qua phép vị tự V (O; k) tức là: OI' = kOI thì I' là một điểm 
cố định. 

Bước 2: Với M là một điếm bất kì ta xác định điếm M' là ảnh của M qua phép vị tự 
V (ỡ; k ) tức là: OM ' = kOM . Suy ra I'M' = klM . 

Bước 3: Do đó: M e (/; R) <=> I 'M ’ = klM khi và chỉ khi M ’ thuộc đưòưg tròn (/ kRỴ 

Vậy phép vị tự V (O; k ) biến đường tròn (/; R ) thành đường tròn (/ kR). 

Hỏi cách chứng minh trên đúng hay sai? Neu sai thì sai ở bước nào? 

A. Sai ở bước 3. B. Sai ở bước 1. 

c. Sai ở bước 2. D. Chứng minh hoàn toàn đúng. 


Câu 168. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy cho parabol ( P) có phưong trình: 2x + 2v = 0 . Phép vị tự 


V 


A . 

0\--~ biến parabol (P) thànhparabol {[’') có phưong trình: 

2 J 


A. y = -2x 2 + X - 2 . B. y = -X 2 + 4x - 2. c. y = -4x 7 + X . 


D. y = 2x 1 + X + 4 . 


Câu 169. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy cho đường tròn ( T) có phưong trình: 

(x-2) 2 +(y + l) 2 =4. Phép vị tự V(O; 4) biến đường tròn ( T) thành đường tròn (ĩ') có 
phưong trình là 

A. (x-12) 2 +(y + 8) 2 = 16. B. (x-8) 2 + (y + 4) 2 = 64. 

c. (x + 8) 2 +(y-4) 2 =64. D. (x-4) 2 +(y+ 2) 2 = 16 . 


Câu 170. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy cho điểm /(1; 0) và parabol ( p) có phưong trình: 
y 2 = 4x . Phép vị tự vự; 2) biến parabol ( p) thành parabol ( P') có phưong trình là: 

A. y 2 =-4(x + l). B. y 2 = 2(x-l). c. y 2 =8(x + l). D. /=4x + 3. 

Câu 171. Trong mặt phẳng Oxy cho đưòưg thẳng d có phưong trình x+ V -2 = 0. Hỏi phép vị tự tâm 
o tỉ số k = -2 biến d thành đưòưg thắng nào trong các đường thẳng có phưong trình sau ? 

A. 2x + 2y-4 = 0. B. x + y + 4 = 0. c. x + y-4 = 0. D. 2x + 2v = 0. 
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Vấn đề 7. PHÉP ĐÒNG DẠNG 

1. Định nghĩa 

Một phép biến hình f được gọi là phép đồng dạng với tỉ số k( k > o ) nếu với hai điềm bất kì 
M và N lần lượt có ảnh là M',N' thì M'N' = kMN. 

2. Tính chất 

a) Mọi phép đồng dạng f, tỉ số k (k > 0) là tích của một phép vị tự tỉ số k và một phép dời 
hình. 

Đãc biêt : Phép đồng dạng có một diêm kép o duy nhất là tích giao hoán của một phép vị tụ 
và một phép quay có cùng tâm o. 

Khỉ đó, ki hiệu: z{0\k',ọ) = Q(0;ọ) °v(0;k) = V (0\k}°Q(0\(p^. o được gọi là tâm 
đồng dạng. 

b) Phép đồng dạng tỉ số k : 

• Biên ba điếm thăng hàng thành ba điếm thăng hàng và không làm thay đôi thứ tự của 
chủng. 

• Biên đường thăng thành đường thăng. 

• Biến tam giác thành tam giác đồng dạng với tỉ số đồng dạng là k. 

• Biến đường tròn có bán kỉnh R thành đường tròn có bán kỉnh kR . 



A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 
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B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 63. Cho hình vuông ABCD có các đỉnh được xếp theo chiều dưong. Gọi / là trung điểm của AB 
và J là giao điếm của hai đường chéo AC và BD . Xác định phép đồng dạng: 

a) biến ỈA thành JD. b) biến BA thảnh JD. 


Ví dụ 64. Cho hai đường tròn ( 0;R ) và (với R' = 2R ) cắt nhau ở A và B . Gọi M , M' lần 

lượt trên đường tròn ( 0;R ) và ( 0';R' ) sao cho [om,0'M'^ = -y . Xác định phép đồng dạng 
biến OM thành OM'. 
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Dạng 2. Áp dụng phép đồng dạng vào chứng minh 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


1. Xác định phép đồng dạng. 

2. Áp dung tỉnh chất của phép đồng dạng. 

B. BÀI TẬP MẪU 

Ví dụ 65. Cho ỈSABC với trực tâm II và / là trung điếm của cạnh BC . Chứng minh rằng ảnh của H 
qua phép đối xứng tâm / là điểm nằm trên đuờng tròn ngoại tiếp A ABC . 


Ví dụ 66. Hình bình hành MNPQ có bốn đỉnh nằm trên bốn cạnh của hình chữ nhật ABCD. Chứng 
minh rằng hai hình này có cùng tâm đối xứng. 


Dạng 3. Chứng minh hai hình (H) và (H') đồng dạng 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 


Xác định phép dời hình biến hình (II) thành (II') VÙ ngược lại. 


Ví dụ 67. Cho hai tam giác ABC và A'B'C' có các cạnh tuông ứng tỉ lệ với nhau. Chứng minh rằng có 
duy nhất một phép đồng dạng biến A thành A' , B thành B' và c thành c'. 
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Ví dụ 68. Chứng minh rằng hai hình vuông bất kì đồng dạng với nhau. 


Dạng 4. Biểu thức tọa độ của phép đồng dạng 

A. PHƯƠNG PHÁP GIẢI 

Cho phép đồng dạng gồm hai phép biế hình fị,f 2 biến M —> M": 

Ta thực hiện hai bước: 

- Bước 1. Tìm M (x; v)— — T s . 

- Bước 2. Tìm M'ự;y')^->M" ự';y"). 

Từ đó suy ra biếu thức tọa độ của phép đồng dạng đã cho. I 

Ví dụ 69. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy cho góc (p = 45° và k = 2. 

a) Viết biểu thức tọa độ của phép đồng dạng Z(0;k;ọ). 

b) Viết phưong tròn đường tròn (c') là ảnh của đường tròn (c) : X 2 + V 2 - 2x - 3 = 0 qua phép 
đồng dạng trên. 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 










































TÀI LIỆU HỌC TẬP TOÁN 11 


60 


BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐÈ 7 

_ • _ • _ 

Bài 54. Cho ỈSABC vuông tại A , AH là đường cao kỏ tù' A . Tìm một phép đồng dạng biến A HBA 
thành A ABC. 

Bài 55. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm / (1; 1) và đường tròn (c) tâm / bán kính bằng 2. Viết 
phưong trình đường tròn (c') là ảnh của (c) qua phép đồng dạng có được bằng cách thực 
hiện hên tiếp phép quay tâm o, góc quay 45° và phép vị tự tâmO, tỷ số \Jl 
Bài 56. Trong mặt phẳng Oxy cho d : 3x - 2y + 6 = 0 . Viết phưong trình d' là ảnh của d qua phép 
đồng dạng là họp thành của phép đối xứng trục Ox và phép vị tự tâm / (-2; l) tỷ số 2 . 

Bài 57. Trong mặt phẳng Oxy cho đường tròn (c): (x+ l) 2 +(y+ l) 2 = 1 và V = (l;-3). Viết phưong 
trình (C') là ảnh của (c) qua phép đồng dạng là họp thành của phép tịnh tiến theo V và phép 
vị tự tâm o tỉ số 3 . 

BÀI TẬP TRẲC NGHIỆM 

_ • _ • _ 

Câu 172. Cho hình bình hành ABCD . Gọi phép biến hình F là họp thảnh của phép vị tự F(A, 2) và 
phép tịnh tiến T— . Khi đó F là phép nào trong các phép sau đây 
A. Phép vị tự V(B\ì ). B. Phép vị tự V (C;2). 

C. Phép tịnh tiến theo vécto' 2 CD . D. Phép tịnh tiến theo vécto' DC . 

Câu 173. Cho tam giác đều ABC với A', B ', c' lần lượt là trung điểm các cạnh BC , CA , AB . Nếu 
phép đồng dạng biến A thành B', B thành c thì nó biến điếm c' thành 
A. Điểm A '. B. Trung điểm B'C . 

C. Điểm c'. D. Trung điểm BA'. 

Câu 174. Cho tam giác đều ABC với A ', B ', c' lần lượt là trung điểm các cạnh BC , CA , AB . Nếu 
phép đồng dạng biến A thành B ', B thành c thì nó biến điếm c thành 
A. Điểm A '. B. Điểm c '. 

C. Điểm đối xứng với c' qua B'. D. Điểm A' hoặc điểm đối xứng với c' qua B'. 

Câu 175. Cho hình chữ nhật ABCD với p và Q lần lượt là trung điểm của AB và BC . Nếu phép đồng 
dạng biến tam giác ADC thành tam giác QBP thì nó biến điếm D thành 
A. Tâm của hình chữ nhật. B. Trung điểm cạnh AD . 

c. Trung điểm cạnh DC . D. Điểm c. 

Câu 176. Trong mặt phẳng Oxy, cho đường tròn (c) có phưong trình(x-2) 2 + (_y-2) 2 =4. Hỏi phép 

đồng dạng có được bằng cách thực hiện liên tiếp phép vị tự tâm o tỉ k - ^ và phép quay tâm 

o góc 90° sê biến (c) thành đường tròn nào trong các đường tròn sau ? 

A. (x + l) 2 +(y-l) 2 = 1. B. (x-2) 2 +(y-2) 2 =1. 

C. (x-l) 2 +(y-l) 2 =1. D. (x + 2) 2 +(y-l) 2 =1. 
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Câu 177. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào sai? 

A. Hai đa giác đều bất kỳ có cùng số cạnh thì đồng dạng. 

B. Hai hình tròn bất kỳ thì đồng dạng, 
c. Hai parabol bất kỳ thì đồng dạng. 

D. Một elip và một đường tròn bất kì thì đồng dạng nhau. 

Câu 178. Giả sử phép đồng dạng tỉ số k (k > 0)biến hai điếm M, N tuông ứng thành hai điếm M'; N'. 
Trong các khăng định sau khăng định nào đủng . 

A. MN =-M'N'. B. MN' = kMN. c. MN'=k 2 MN . D. MN' = \k\MN . 

k 1 1 

Câu 179. Trong mặt phẳng với hệ tạo độ Oxy cho hai đường tròn(c):x 2 + V 2 +2x-2y — 2 = 0 và 

(Đ) :x 2 +y 2 + 12x-16 y = 0 . Neu có phép đồng dạng biến đường tròn (c) thành đường tròn 

(D) thì tỉ số của phép đồng dạng là 

A. 3 . B. 4 . c. 5 . D. 2 . 

Câu 180. Trong mặt phắng với hệ tạo độ Oxy cho điếmM(2; 4). Hỏi phép đồng dạng có được bằng 

cách thực hiện liên tiếp phép vị tự tâm o tỉ số k = ^ và phép đối xứng qua trục Oy sẽ biến M 
thảnh điểm nào trong các điểm sau ? 

A. c(-l; 2). B. 5(-2; 4). c. D(l;-2). D. ,4(1; 2). 

Câu 181. Trong mặt phắng ỡxv cho đường thắng d có phưong trình2 x-y = 0 . Hỏi phép đồng dạng có 
được bằng cách thực hiện liên tiếp phép vị tự tâmO, tỉ số k = -2 và phép đối xứng qua trục 
Oy sẽ biến d thành đường thắng nào trong các đường thắng có phưong trình sau ? 

A. 2x- v = 0. B. 2x + y = 0. c. 4x- v = 0. D. 2x + y-2 = 0. 

Câu 182. Chọn mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Phép đồng dạng là một phép dời hình. 

B. Phép vị tự với tỉ số k^±\ không phải là một phép dời hình, 
c. Phép vị tự với tỉ số k > 0 là một phép đồng dạng. 

D. Phép quay là một phép đồng dạng. 

Câu 183. Mọi phép dời hình cũng là phép đồng dạng tỉ số 

A. k = 1. B. k = 0 . c. k = 3. D. k = -1. 

Câu 184. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ ỡxv cho bốn điểm A (-2; 1); ổ (0; 3); C(l;-3); 0(2; 4).Nếu có 
phép đồng dạng biến đoạn thắng AB thành đoạn thắng CD thì tỉ số k của phép đồng dạng đó là 

A. ị. B. -- . c. 2. D. -- . 

2 2 2 

Câu 185. Phép đồng dạng biến đoạn thắng AB thành đoạn thắng CD thì ta luôn có 

CD = k.AB <=> 5 V 2 = k.l4ĩ <=> * = ị. 

2 

Chọn mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Phép vị tự tỉ số k là phép đồng dạng tỉ số |ảt| . 

B. Phép đồng dạng là một phép vị tự. 

c. Neu hai đa giác đồng dạng thì tỉ số các cạnh tuông ứng của chúng bằng tỉ số đồng dạng. 

D. Neu ta thực hiện hên tiếp một phép vị tự và một phép dời hình thì ta được một phép đồng dạng. 
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BÀI TẬP TỒNG HỢP CHỦ ĐÈ 2 

Bài 58. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho điếm M(4;-3) và véctơ V = (-2;1) . Qua phép tịnh tiến theo 
véctơ V : 

a) Tìm tọa độ điếm A là ảnh của M . 

b) Tìm tọa độ điểm B biết M là ảnh của B . 

c) Tìm đường thăng d' là ảnh của d : 3x - 4y + 5 = 0. 

d) Tìm đường thắng dị với d 2 là ảnh của d x . 

e) Tìm đường thắng d A là ảnh của tì? 3 : X + 2 V + 9 = 0. 

f) Tìm đường tròn (c") là ảnh của (c): X 2 + y 2 - 4x + 6 V - 7 = 0. 

g) Tìm (Cj) với (C 2 ) : (x- 3) 2 +(v + 4) 2 = 25 là ảnh của (Cj). 

Bài 59. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv cho điểm M (-2; 5) và đường thẳng d : 3x - 4y + 7 = 0. Qua phép 
đối xứng trực Đ : 

a) Tìm tọa độ điểm A = Đ 0x (M), B = Đ C)y (M). 

b) Tìm đường thắng d' là ảnh của d qua Đ ũx . 

c) Tìm đường thắng d x là ảnh của d qua Đ 0v . 

d) Tìm (c') là ảnh của (c) : X 2 + y 2 - 4x + 6 V - 7 = 0 qua Đ 0x . 

e) Tìm (Cj) với (C 2 ) : (x - 3) 2 +(y + 4) 2 = 25 là ảnh của (Cj) qua Đ 0y . 

f) Tìm N' là ảnh của N (3;5) qua đưòưg thẳng À : X - y - 2 = 0. 

Bài 60. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hai điểm M(3;-l) và /(-2;4). 

a) Tìm tọa độ điểm A = Đ ơ (M), B = Đj (M). 

b) Tìm đường thắng d' là ảnh của d : 5x - 3 V + 6 = 0 qua Đ 0 . 

c) Tìm đường thắng dị là ảnh của d 2 : 2x - 6_v + 7 = 0 qua Dj. 

d) Tìm (c') là ảnh của (c) : X 2 + y 2 + 4x - 2 y - 11 = 0 qua Đj. 

e) Tìm (Cj) với (C 2 ) : (x - 3) 2 + (V + 4) 2 = 25 là ảnh của (Cj) qua Đ 0 . 

Bài 61. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho hai điểm A( 2;-3) và /(-1;4). 

a) Tìm B là ảnh của A qua phép vị tự tâm o tỉ số k = 5 . 

b) Tìm D là ảnh của A qua phép vị tự tâm / tỉ số k = - 5. 

c) Tìm M sao cho A là ảnh của M qua phép vị tự tâm o tỉ số k = —^ị. 

d) Tìm N sao cho A là ảnh của N qua phép vị tự tâm / tỉ số k = 

Bài 62. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho đường thẳng d : 3x + 4 y -2 = 0 và điểm /(l;-2). 

a) Tìm d x là ảnh của d qua phép vị tự tâm o tỉ số k = -2 . 

b) Tìm d 2 là ảnh của d qua phép vị tự tâm / tỉ số k = 2. 

c) Tìm d 3 sao cho d là ảnh của d3 qua phép vị tự tâm o tỉ số k = ^ . 

d) Tìm d 4 sao cho d là ảnh của d4 qua phép vị tự tâm I tỉ số k = - -Ị-. 
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Bài 63. 


Bài 64. 


Trong mặt phẳng Oxy cho (c) : (x -1) 2 +(y + ìf = 9 và điểm /(-2;3). 


a) Tìm (c, ) là ảnh của (c) qua phép vị tự tâm o tỉ số k = - 3. 

b) Tìm (C 2 ) là ảnh của (c) qua phép vị tự tâm / tỉ số k = 3 . 

f 1 

c) Tìm (C 3 ) sao cho (c) là ảnh của (C 3 ) qua V 0;k = -^ 

f l 

d) Tìm (C 4 ) sao cho (c) là ảnh của (C 3 ) qua V I\k=-~ 

V 2 


Cho lục giác đều ABCDEF tâm o . Tìm ảnh của tam giác AOF 


a) Qua phép tịnh tiến theo vecto AB ; 

b) Qua phép đối xứng qua đường thẳng BE ; 

c) Qua phép quay tâm o góc 120°. 


Bài 65. Cho điểm A (-1; 2) và đường thẳng d có phưong trình 3x + y + 1 = 0 . Tìm ảnh của A và d 

a) Qua phép tịnh tiến theo vectơ V = (2; l) ; 

b) Qua phép đối xứng trục Oy ; 

c) Qua phép đối xứng tâm o ; 

d) Qua phép quay tâm o góc 90° . 


Bài 66. Cho đường tròn tâm / (3; -2), bán kính bằng 3. 

a) Viết phưong trình của đường tròn đó. 

b) Viết phưong trình ảnh của đường tròn đó qua phép tịnh tiến theo vectơ V = (-2;l) ; 

c) Viết phưong trình ảnh của đường tròn đó qua phép đối xứng trục Ox ; 

d) Viết phưong trình ảnh của đường tròn đó qua phép đối xứng tâm o. 

Bài 67. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho đường thẳng d : 2x - 3y + 2 = 0. 

a) Tìm đường thẳng dị là ảnh của d qua phép đồng dạng có được bằng cách thực hiện liên tiếp 
phép vị tự tâm o tí số k = -2 và phép đối xứng trụcỡy . 

b) Tìm đường thắng d 2 là ảnh của d qua phép đồng dạng có được bằng cách thực hiện liên tiếp 
phép vị tự tâm /(3;-2) tỉ số k = -2 và phép đối xứng trục Ox . 


Bài 68. Trong mặt phang Oxy cho đường tròn (c): X 2 + y 2 - 4x + 5y - 7 = 0 . 

a) Tìm đường tròn (c,) là ảnh của đường tròn (c) qua phép đồng dạng có được bằng cách 
thực hiện hên tiếp phép vị tự tâm o tỉ số k = 3 và phép đối xứng qua o. 

b) Tìm đường tròn (C 2 ) là ảnh của đường tròn (c) qua phép đồng dạng có được bằng cách 

thực hiện liên tiếp phép vị tự tâm o tỉ số k = và phép tịnh tiến theo véctơ V = (3; -1) . 

Bài 69. Cho đường tròn tâm / (1; —3), bán kính bằng 2. Viết phưong trình ảnh của đường tròn đó qua 

phép đồng dạng có được từ việc thực hiện liên tiếp phép vị tự tâm o tỉ số 3 và phép đối xứng 
qua trục Ox. 

Bài 70. Cho hình chữ nhật ABCD . Gọi o là tâm đối xứng của nó. Gọi I, F, J, E lần lượt là trung 
điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA . Tìm ảnh của tam giác AEO qua phép đồng dạn có được 
từ việc thực hiện hên tiếp phép đối xứng qua đường thắng u và phép vị tự tâm B , tỉ số 2. 
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Bài 71. Cho hai điếm A, B và đường tròn tâm o không có điểm chung với đường thắng AB . Qua 

mỗi điểm M chạy trên đường tròn (o) dựng hình bình hành MABN . Chứng minh rằng điểm 

N chạy trên một đường tròn xác định. 

Bài 72. Cho đường thẳng d đi qua hai điểm phân biệt p và Q , hai điểm A và B nằm về một phía 

của d . Hãy xác định trên d hai điếm M , N sao cho T a và AM + BN nhỏ nhất. 

Bài 73. Cho vécto T- và một điểm o. Với điểm M bất kì, ta gọi Mj là điểm đối xứng với M qua o 
và M' sao cho 71. Gọi F là phép biến hình biến M thành M '. 

a) F có phải là một phép dời hình không ? 

b) Chứng tỏ rằng F là một phép đối xứng tâm. 

Bài 74. Gọi F là phép biến hình có tính chất sau đây: “Với mồi cặp điểm M , N và ảnh M ', N' của 
chúng, ta có AD ”. F là phép biến hình gì ? 

Bài 75. Gọi F là phép biến hình có tính chất sau đây: “Với mồi cặp điểm M , N và ảnh M ', N' của 
chúng, ta có V ”. Chứng minh rằng F là phép biến đối xứng tâm. 

Bài 76. Cho đường tròn (o) đường kính AB . Gọi c là điếm đối xứng với A qua B và PQ là đường 

kính thay đổi không trùng với AB . Đường thẳng CQ cắt PA , PB lần lượt tại M , N . Chứng 

minh rằng: 

a) Q là trung điểm của CM , N là trung điểm của CQ. 

b) Khi PQ thay đổi, các điếm M , N nằm trên những đường tròn cố định. 

Bài 77. Cho đường tròn (0;R) và điểm A cố định. Một dây cung BC thay đổi của (0;7?) có độ dài 

không đối, BC = m (m < 2R ). Chứng minh rằng trọng tâm G của tam giác ABC nằm trên 

một đường tròn cố định. 

Bài 78. Cho A ABC và các điểm M , N, p lần lượt là trung điểm BC , CA , AB . 

a) Xét bốn tam giác APN , PBM , NCM , MNP . Tìm những phép dời hình biến A APN thành 
một trong ba tam giác còn lại. 

b) Phép vị tự nào biến ÒABC thành AMNP ? 

c) Xét tam giác có đỉnh là trực tâm của các tam giác APN , PBM , NCM . Chứng tỏ rằng tam 
giác đó bằng AAPN . Chứng tỏ rằng điều đó cũng đúng khi thay trực tâm thành trọng tâm, 
tâm đường tròn ngoại tiếp hoặc tâm đường tròn nội tiếp A ABC. 

d) Với điểm o bất kì, gọi A t , 7?J, c, lần lượt là các điếm đới xứng với o qua M , N , p. 
Tìm phép vị tự biến AMNP thành A A l B l C l . 

e) Chứng tỏ có phép đồi xứng tâm biến ÒA Ì B ] C Ì thành A ABC. 

Bài 79. Cho A ABC đều, M là điểm bất kì nằm trong tam giác. 

a) Gọi C' , M' theo thứ tự là ảnh của c, M qua phép quay tâm A , góc quay 60°. Chứng 
minh MA + MB + MC = MM' + MB + Mư . 

B) Tìm vị trí điểm M để MA + MB + MC nhỏ nhất. 

Bài 80. Cho A ABC vuông ở A , H là chân đường cao đi qua A . 

a) Tìm một phép quay tâm H và một phép vị tự tâm H để tích của hai phép đó biến ỈSHCA 
thành NHAB . 

b) Gọi o , 0 1 lần lượt là tâm đường tròn nội tiếp các tam giác ỈỈCA và IIAB . Chứng minh 
AHOO l co A ABC. 


File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 





GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 


65 


BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM CHỦ ĐỀ 2 


1-2. PHÉP TỊNH TIẾN 

_ • _ 

Câu 186. Trong mặt phang Oxy cho điếm A{2\ 5). Phép tịnh tiến theo vecto V = (l;2) biến A thành 
điểm có tọa độ là: 

A. (3;1). B. (1;6). c. (3;7). D. (4;7). 

Câu 187. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm /1(2; 5). Hỏi A là ảnh của điểm nào trong các điểm sau qua 

phép tịnh tiến theo vectơ V = (l;2) ? 

A. (1;3). B. (1;6). c. (4;7). D. (2;4). 

Câu 188. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, phép tịnh tiến theo vectơ v=(-3;2) biến điểm ^4(l;3) thành 
điếm nào trong các điếm sau: 

A. (-3;2). B. (1;3). c. (-2;5). D. (2;-5). 

Câu 189. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, phép tịnh tiến theo vectơ V = (l;3) biến điểm A( 1;2) thành điểm 
nào trong các điểm sau? 

A. (2;5). B. (1;3). c. (3;4). D. (-3;-4). 

Câu 190. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến một đường thẳng cho trước thành chính nó? 

A. Không có. B. Chỉ có một. c. Chỉ có hai. D. Vô số. 

Câu 191. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến một đường tròn cho trước thành chính nó? 

A. Không có. B. Một. c. Hai. D. Vô số. 

Câu 192. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến một hình vuông thành chính nó? 

A. Không có. B. Một. c. Bốn. D. Vô số. 

Câu 193. Giả sử qua phép tịnh tiến theo vectơ V 0 , đưòưg thắng d biến thành đưòưg thẳng d' . Câu 
nào sau đây sai ? 

A. d trùng d' khi V là vectơ chỉ phưong của d . 

B. d song song với d’ khi V là vecto chỉ phưong của d . 

c. d song song với d’ khi V không phải là vectơ chỉ phưong của d . 

D. d không bao giờ cắt d '. 

Câu 194. Cho hai đường thẳng song song d và d' . Tất cả những phép tịnh tiến biến d thành d' là: 

A. Các phép tịnh tiến theo V , với mọi vectơ V ^ 0 không song song với vecto chỉ phưong của d'. 

B. Các phép tịnh tiến theo V , với mọi vectơ V ^ 0 vuông góc với vecto chỉ phưong của d'. 

c. Các phép tịnh tiến theo AA', trong đó hai điểm A và A' tùy ý lần lượt nằm trên d và d'. 

D. Các phép tịnh tiến theo V , với mọi vectơ V ^ 0 tùy ý. 


Câu 195. Cho p, Q cố định. Phép tịnh tiến T biến điểm M bất kỳ thành M 2 sao cho MM, = 2 PQ . 

A. T chính là phép tịnh tiến theo vecto' PQ . B. T chính là phép tịnh tiến theo vectơ MM 2 . 


c. T chính là phép tịnh tiến theo vecto 2 PQ . 


D. T chính là phép tịnh tiến theo vecto y-PQ . 


Câu 196. Cho phép tịnh tiến theo véctơ V biến điểm A thảnh điểm A' đồng thời biến điếm M thành 
điểm M' . Khi đó 

A. ~ÃM = -ẤM' . B. ~ÃM = 2 A’M’ . c. ĂM = A’M’ . D. 3ĂM = 2ẨM'. 
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Câu 197. Trong mặt phẳng Oxy , cho véctơ v = (a;ỏ). Giả sử phép tịnh tiến theo V biến điểm M(x;y) 

thảnh điểm M'(x'; y') . Biếu thức tọa độ của phép tịnh tiến theo véctơ V là 

x' = x + a _ [x = x' + a „ ịx' — b = x — a _ fx' + b = x + a 

, . B. < “ . c .ị . D J 

y = v + h [y = y' + b [y'-a=y-b [y' + a=y + b 

Câu 198. Trong mặt phắng Oxy , cho phép biến hình / được xác định như sau: 

“Với mồi điểm M(x;y) ta có M' = /(m) sao cho M'(x';y') thỏa mãn 

Hãy chọn khẳng định đúng trong các khắng định bên dưới. 

A. / là phép tịnh tiến theo vécto V = (2;3). 

B. / là phép tịnh tiến theo vécto V = (-2; 3). 
c. / là phép tịnh tiến theo vécto' V = (-2;-3). 

D. / là phép tịnh tiến theo véctơ V = (2;-3). 


Jx' = x + 2 

i/ = T-3 



Câu 199. Trong mặt phẳng Oxv, ảnh của đường tròn (x-2) 2 +(y-l) 7 =16 qua phép tịnh tiến theo 
véctơ V = (l;3) là đường tròn có phưong trình 

A. (x-2) 2 +(y-l) 2 =16. B. (x +2) 2 + (y+ l) 2 = 16 . 

c. (x-3) 2 +(y-4) 2 =16. D. (x + 3) 2 + (y + 4) 2 =16. 

Câu 200. Trong mặt phẳng Oxv , cho 2 điểm A (l;6) và B{- 1;—4). Gọi c, D lần lượt là ảnh của A và 

B qua phép tịnh tiến theo véctơ V = (l; 5). Tìm khắng định đúng trong các khắng định dưới đây. 

A. ABCD là hình thang. B. ABCD là hình bình hành, 

c. ABDC là hình bình hành. D. Bốn điểm A, B , c, D thẳng hàng. 

Câu 201. Trong mặt phẳng Oxy , ảnh của đường tròn (x +1) 2 + (y - 3 ) 2 = 4 qua phép tịnh tiến theo véctơ 
V = (3;2) là đường tròn có phưong tr ìn h 

A. (x + 2) 2 +(y + 5) 2 =4. B. (x-2) 2 +(y-5) 2 = 4 . 

c. (x-l) 2 +(y + 3) 2 =4. D. (x + 4) 2 + (y-l) 2 =4. 

Câu 202. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau 

A. Phép tịnh tiến bảo toàn khoảng cách giữa hai điếm bất kì. 

B. Phép tịnh tiến biến ba điếm thắng hàng thành ba điểm thẳng hàng và không làm thay đối thứ 
tự của chúng. 

c. Phép tịnh tiến biến tam giác thành tam giác bằng tam giác đã cho. 

D. Phép tịnh tiến biến đường thẳng thành đường thắng song song với đường thắng đã cho. 

Câu 203. Trong mặt phẳng Oxy, cho hai điểm A (l;l) và B (2;3). Gọi c, D lần lượt là ảnh của A và 

B qua phép tịnh tiến V = (2;4). Thn khẳng định đúng trong các khẳng định dưới đây. 

A. ABCD là hình bình hành. B. ABCD là hình bình hành, 

c. ABCD là hình thang. D. Bốn điểm A,B,C,D thẳng hàng. 

Câu 204. Cho hai đường thắng d và d' song song nhau. Có bao nhiêu phép tịnh tiến biến d thành d' ? 
A. 1. B. 2. c. 3. D. Vô số. 
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Câu 205. Khắng định nào sau đây là đúng về phép tịnh tiến: 

A. Phép tịnh tiến theo vecto V biến điếm M thành điếm M' thì V = M'M . 

B. Phép tịnh tiến theo vecto V là phép đồng nhất nếu vecto V là vecto 0. 

c. Nếu phép tịnh tiến theo vecto' V biến 2 điểm M và N thành 2 điểm M' và N' thì 

MNM'N' là hình bình hành. 

D. Phép tịnh tiến biến một đường tròn thành một đường elip. 

Câu 206. Cho hình bình hành ABCD , M là một điểm thay đổi trên cạnh AB . Phép tịnh tiến theo vecto 
BC biến điểm M thành điểm M' thì: 

A. Điếm M' trùng với điếm M . B. Điểm M' nằm trên cạnh BC . 

c. Điểm M' là trung điểm cạnh CD. D. Điểm M' nằm trên cạnh DC . 

Câu 207. Cho phép tịnh tiến theo v = 0 biến hai điếm M và N tuông ứng thành 2 điếm M' và N'. 
Khi đó mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. Điểm M trùng với điểm N . B. Vecto MN là vecto 0. 

c. MM' = NN' = õ. D. Vecto' MN' là vectơ õ. 

Câu 208. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy cho phép tịnh tiến theo v = (l; 2) biến điểm 

M(-1; 4) thành điểm M’ có tọa độ là: 

A. (0; 6). B. (6;0). 

c. (0;0). D. (6; 6). 

Câu 209. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy cho điểm M(-10; l) và M'(3; 8). Phép tịnh tiến 

theo vecto V biên điêm M thành điểm M ', khi đó tọa độ của vecto V là: 

A. (-13; 7). B. (13; -7). 

c. (13; 7). D. (-13; -7). 


Câu 210. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy cho phép tịnh tiến theo V = (l; l), phép tịnh tiến theo 

V biến đường thẳng A : x-1 = 0 thành đường thẳng A' . Khi đó phưong trình của A' là: 

A. X-1 = 0. B. x-2 = 0. 

c. X — y — 2 — 0. D. y - 2 = 0 . 

Câu 211. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy cho phép tịnh tiến theo V = (-2; -1), phép tịnh tiến 
theo V biến parabol (p): y = X 2 thành parabol ( P'Ị . Khi đó phưong trình của ( p') là: 

A. V = X 2 + 4x + 5 . B. y = X 2 + 4x - 5 . 

c. V = X 2 + 4x + 3 . D. V = X 2 - 4x + 5 . 


Câu 212. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxv cho phép tịnh tiến theo V = (-3; -2), phép tịnh tiến 
theo V biến đường tròn (c): X 2 + (V -1) 2 = 1 thảnh đường tròn (c') . Khi đó phưong trình của 
(ơ) là: 

A. (x + 3) 2 + (y + l) 2 =1. B. (x-3) 2 +(y + l) 2 =1. 

c. (x + 3) 2 + (y + l) 2 =4. D. (x-3) 2 + (y-l) 2 = 4. 
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3. PHÉP ĐỐI XỨNG TRỤC 

_ • _ 

Câu 213. Cho phép tịnh tiến T- biến điểm M thành điểm Mj và phép tịnh tiến T- biến điểm Mj thành 
điếm M 2 . Hãy chọn khẳng định đúng trong các khắng định bên dưới. 

A. Phép tịnh tiến T- + - biến Mj thành M 2 . 

B. Phép đối xứng qua trục Ox hoặc phép đối xứng qua trục Oy biến M thành M 2 . 
c. Không thể khắng định được có hay không một phép dời hình biến M thành M 1 . 

D. Phép tịnh tiến T biến M thành M,. 

Câu 214. Trong mặt phẳng ỡxv cho điểm M(2; 3) . Hỏi trong bốn điểm sau đây, điểm nào là ảnh của 
M qua phép đối xứng trục Ox ? 

A. (3; 2). B. (2; -3). 

c. (3; -2). D. (-2; 3). 

Câu 215. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm M(2; 3) . Hỏi M là ảnh của điểm nào trong các điểm sau qua 
phép đối xứng trục Ov ? 

A. (3; 2). B. (2; -3). c. (3; -2). D. (-2; 3). 

Câu 216. Trong mặt phang Oxy cho điểm M ( 2; 3 ). Hỏi trong bốn điếm sau điếm nào là ảnh của M qua 
phép đối xứng qua đường thẳng X - y = 0 ? 

A. (3;2). B. (2;-3). c. (3;-2). D. (-2;3). 

Câu 217. Hình gồm hai đường tròn có tâm và bán kính khác nhau có bao nhiêu trục đối xứng? 

A. Không có. B. Một. c. Hai. D. Vô số. 

Câu 218. Hình gồm hai đường thẳng d và d' vuông góc với nhau đó có mấy trục đối xứng? 

A. 0 . B. 2 . c. 4 . D. Vô số. 

Câu 219. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Đường tròn là hình có vô số trục đối xứng. 

B. Một hình có vô số trục đối xứng thì hình đó phải là hình tròn. 

c. Một hình có vô số trục đối xứng thì hình đó phải là hình gồm những đường tròn đồng tâm. 

D. Một hình có vô số trục đối xứng thì hình đó phải là hình gồm hai đường thẳng vuông góc. 

Câu 220. Xem các chữ cái in hoa A, B, c, D, X, Y như nhũng hình. Khắng định nào sau đây đúng? 

A. Hình có một trục đối xứng: A, Y các hình khác không có trục đối xứng. 

B. Hình có một trục đối xứng: A, B, C, D, Y. Hình có hai trục đối xứng: X. 
c. Hình có một trục đối xứng: A, B. Hình có hai trục đối xứng: D, X. 

D. Hình có một trục đối xứng: c, D, Y. Hình có hai trục đối xứng: X. Các hình khác không có 
trục đối xứng. 

Câu 221. Giả sử rằng qua phép đối xứng trục Đ a (a là trục đối xứng), đường thắng d biến thành đường 
thẳng d '. Hãy chọn câu sai trong các câu sau: 

A. Khi d song song với a thì d song song với d’. 

B. d vuông góc với a khi và chỉ khi d trùng với d'. 

c. Khi d cắt a thì d cắt d ’. Khi đó giao điểm của d và d' nằm trên a . 

D. Khi d tạo với a một góc 45° thì d vuông góc với d '. 
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Câu 222. Trong mặt phắng Oxy , cho Parapol (p) có phưong trình X 2 = 24 V . Hỏi Parabol nào trong các 
parabol sau là ảnh của (p) qua phép đối xứng trục Oy ? 

A. X 2 = 24 V . B. X 2 = -24 y . c. y 2 = 24x . D. y 2 = -24x . 

Câu 223. Trong mặt phang Oxy , cho parabol (p ): y 2 = X . Hỏi parabol nào sau đây là ảnh của parabol 
(p) qua phép đối xứng trục Ov ? 

A. y 2 = X . B. y 2 = -X . c. X 2 = -y . D. X 2 = y . 

Câu 224. Trong mặt phẳng Oxy cho parabol ( p) có phuong trình X 2 = 4 y . Hỏi parabol nào trong các 
parabol sau là ảnh của ( p) qua phép đối xứng trục Ox ? 

A. X 2 = 4 y . B. X 2 = -4 y . c. y 2 = 4x. D . y 2 = -4x . 

Câu 225. Trong mặt phẳng Oxy, qua phép đối xứng trục Oy . Điểm A (3; 5) biến thành điểm nào trong 
các điểm sau? 

A. (3;5). B. (-3;5). c. (3;-5). D. (-3;-5). 

Câu 226. Cho 3 đường tròn có bán kính bằng nhau và đôi một tiếp xúc ngoài với nhau tạo thành hình 
(ít) . Hỏi (ít) có mấy trục đối xứng ? 

A. 0. B. 1. c. 2 . D. 3 . 

Câu 227. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Phép đối xứng trục bảo toàn khoảng cách giữa hai điểm bất kì. 

B. Phép đối xứng trục biến một đường thắng thành một đường thắng song song hoặc trùng với 
đường thẳng đã cho. 

c. Phép đối xứng trục biến tam giác thành tam giác bằng tam giác đã cho. 

D. Phép đối xứng trục biến đường tròn thành đường tròn bằng đường tròn đã cho. 

Câu 228. Phát biểu nào sau đây là đúng về phép đối xứng trục d ? 

A. Phép đối xứng trục d biến điếm M thành điểm M' <=> MI = IM' (T là giao điếm của 
MM’ và trục d ). 

B. Nếu điểm M thuộc d thì Đ ó : M —> M . 

c. Phép đối xứng trục d không phải là phép dời hình. 

D. Phép đối xứng trục d biến điểm M thành điểm M' o- MM' _L d . 

Câu 229. Cho hình vuông ABCD có hai đường chéo AC và BD cắt nhau tại T. Khẳng định nào sau 
đây là đúng về phép đối xứng trục: 

A. Hai điểm A và B đối xứng nhau qua trục CD. 

B. Phép đối xứng trục AC biến D thành c. 
c. Phép đối xứng trục AC biến D thành B . 

D. Cả A, B, c đều đúng. 

Câu 230. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho phép đối xứng trục Ox , với M (x; y ) gọi M’ là 
ảnh của M qua phép đối xứng trục Ox . Khi đó tọa độ điểm M' là: 

A. M'(x;y). B. 4T'(-x; y). c. M'(-x;-y). D. M'(x;-y). 

Câu 231. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho phép đối xứng trục Oy , với M (x; y ) gọi M' là 
ảnh của M qua phép đối xứng trục Oy . Khi đó tọa độ điếm M’ là: 

A.M'(x;y). B. 4T'(-x; y). c. M'(-x;-y). D. M'(x;-y). 
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Câu 232. 

Câu 233. 

Câu 234. 

Câu 235. 

Câu 236. 


Câu 237. 


Câu 238. 

Câu 239. 

Câu 240. 


Câu 241. 

Câu 242. 

Câu 243. 


Hình nào sau đây không có trục đối xứng (mồi hình là một chữ cái in hoa): 

A. G . B. o. C.Y. D. M . 

Hình nào sau đây có trục đối xứng: 

A. Tam giác bất kì. B. Tam giác cân. c. Tứ giác bất kì. D. Hình bình hành. 

Cho tam giác ABC đều. Hỏi hình là tam giác ABC đều có bao nhiêu trục đối xứng: 

A. Không có trục đối xứng. B. Có 1 trục đối xứng, 

c. Có 2 trục đối xứng. D. Có 3 trục đối xứng. 

Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho phép đối xứng trục Ox , phép đối xứng trục Ox 
biến đưòrig thắng d : X + y -2 = 0 thành đuờng thẳng d' có phuong trình là: 

A. x-y-2 = 0. B. JC + V + 2 = 0 . c. -X + y - 2 = 0 . D. JC - V + 2 = 0 . 

Trong mặt phắng tọa độ Oxy . Qua phép đối xứng trục Ox đuờng tròn 

(c) : (x -1) 2 + (y + 2) 2 =4 biến thành đuờng tròn (c') có phuong tr ìn h là: 

A. (x + l) 2 + (y+ 2) 2 = 4 . B. (x-l) 2 +(y + 2) 2 =4. 

c. (x-l) 2 + (y-2) 2 = 4 . D. (x + l) 2 +(y + 2) 2 =4. 

Trong mặt phắng tọa độ Oxy . Qua phép đối xứng trục d : y - X = 0, đuờng tròn 
(c):(x + l) 2 + (v-4) 2 = 1 biến thànhđuờng tròn (c')có phuong trình là: 

A. (x + l) 2 + (y-4) 2 = 1. B. (x-4) 2 +(y + l) 2 = l. 

c. (x + 4) 2 + (y-l) 2 =1. D. (x + 4) 2 + (y + l) 2 =1. 

I 4. PHÉP ĐỎI XỨNG TÂM I 

Ảnh của điểm M (3;-l) qua phép đối xứng tâm /(1;2) là: 

A. (2; 1). B. (-1; 5). c. (-1; 3). D. (5; —4). 


Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho đuờng thẳng d :x = 2. Trong các đuờng thẳng sau đuờng 
thẳng nào là ảnh của d qua phép đối xứng tâm o ? 

A. X = -2. B. y = 2 . c. X = 2. D. y = -2 . 

Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Phép đối xứng tâm không có điếm nào biến thành chính nó. 

B. Phép đối xứng tâm có đúng một điểm biến thành chính nó. 
c. Có phép đối xứng tâm có hai điếm biến thành chính nó. 

D. Có phép đối xứng tâm có vô số điểm biến thành chính nó. 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đuờng thẳng d :x-y + 4 = 0. Hỏi trong các đuờng thẳng 
sau đuờng thắng nào có thể biến thành d qua một phép đối xứng tâm? 

A. 2x + y-4 = 0. B. x + y-l = 0. c. 2x-2y + ì = 0 . D. 2x + 2_v-3 = 0 . 

Hình gồm hai đuờng tròn phân biệt có cùng bán kính có bao nhiêu tâm đối xứng? 

A. Không có. B. Một. c. Hai. D. Vô số. 


Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho điểm I (a:b ). Neu phép đối xứng tâm I biến điểm M(x; y ) 
thành M'(x'; y) thì ta có biểu thức: 

X = 2 x'-a 
y = 2y'-b' 


A. 


íx’ = a + x 

íx’ = 2a -X 

ịx’ = a-X 


. 

B. 

c. ị 

D. 

+ 

-o 

II 

ÍK 

1 

-o 

<N 

II 

>, 

1 

-o 

II 

y 

1 
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Câu 244. Trong mặt phắng tọa độ Oxy, cho phép đối xứng tâm /(1;2) biến điểm M(x;y) thành 
M'(x';y '). Khi đó 

fx' = -x + 2 _ fx' = -x + 2 „ fx' = -x + 2 _ fx'=x + 2 

A. ị " . B. ị . c. . D. ị “ . 

[v’ = -j-2 ự' = -v + 4 [v’ = -j-4 [/=y-2 

Câu 245. Một hình (//) có tâm đối xứng nếu và chỉ nếu: 

A. Tồn tại phép đối xứng tâm biến hình ( H) thành chính nó. 

B. Tồn tại phép đối xứng trục biến hình ( H ) thành chính nó. 
c. Hình (//) là hình bình hành. 

D. Tồn tại phép dời hình biến hình ( H ) thành chính nó. 

Câu 246. Hình nào sau đây không có tâm đối xứng? 

A. Hình vuông. B. Hình tròn. c. Hình tam giác đều. D. Hình thoi. 

Câu 247. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy, tìm ảnh của điểm 4(5; 3) qua phép đối xứng tâm 

7(4; 1). 

A. (5; 3). B. (-5; -3). c. (3; -l). 


D. 


9 ^ 
! ;2 


Câu 248. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ ỡxv cho đường thẳng d có phưong trình x + y- 2 = 0 
tìmphưong trình đường thắng d' là ảnh của d qua phép đối xứng tâm /(1; 2). 

A. x+ v + 4 = 0. B. x + y-4 = 0. c. x-y + 4 = 0. D. x- v-4 = 0. 


Câu 249. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ ỡxv , tìm phưong trình đường tròn (c') là ảnh của đường 
tròn (c) : (x-3) 2 +(y+ l) 2 = 9 qua phép đối xứng tâm ơ(0;0). 

A. (x-3) 2 +(y + l) 2 =9. B. (x + 3) 2 + (y+ l) 2 = 9. 

c. (x-3) 2 + (v-l) 2 = 9. D. (x + 3) 2 + (y-l) 2 =9. 

Câu 250. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Phép đối xứng tâm bảo toàn khoảng cách giữa 2 điểm bất kì. 

B. Nếu IM’ = IM thì Đ l (M) =M'. 

c. Phép đối xứng tâm biến đường thẳng thành đường thắng song song hoặc trùng với đường 
thăng đã cho. 

D. Phép đối xứng tâm biến tam giác thành tam giác bằng nó. 

Câu 251. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy, tìm phưong trình đường tròn (c') là ảnh của đường 
tròn (c) :x 2 + y 2 = 1 qua phép đối xứng tâm /(l;0). 

A. (x- 2) 2 +/=1. B. (x + 2) 2 +y 2 =1. c. X 2 +(y + 2) 2 = 1. D. X 2 +(y- 2) 2 = 1. 

Câu 252. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxv, cho đường tròn(c) :(x-l) 2 + ( v-3) 2 =16. Giả sử 
qua phép đối xứng tâm I điểm 4(1; 3) biến thành điểm B[a;b ). Tìm phưong trình của đường 
tròn (c') là ảnh của đường tròn (c) qua phép đối xứng tâm I. 

A. (x-a) 2 + (y-ố) 2 = 1. B. (x-a) 2 + (y-6) 2 = 4. 

c. (x-a) 2 + (y-ỏ) 2 = 9. D. (x-a) 2 + (y-ỏ) 2 = 16. 
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Câu 253. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy. Phép đối xứng tâm ơ(0;0)biến điểmM(-2; 3) 
thành điêm M' có tọa độ là: 

A. M'(- 4; 2). B. M'(2 ; -3). c. M'(-2 ; 3). D. M'{2 ; 3). 

Câu 254. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy . Phép đối xứng tâm /(l; -2) biến điểm M(2; 4) 
thảnh điểm M' có tọa độ là: 

A. M'(- 4; 2). B. M'(- 4; 8). c. M'(0 ; 8). D. M'(0 ; -8). 

Câu 255. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy. Cho phép đối xứng tâm /(l;l) biến đường thắng 
d : X + y + 2 = 0 thành đường thắng d' có phưong trình là: 

A. X + V + 4 = 0 . B. X + V + 6 = 0 . c. X + V - 6 = 0 . D. X + y = 0. 

Câu 256. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho phép đối xứng tâm /(-1;2) biến đường tròn 
(c): (x +1) 2 + (y - 2) 2 =4 thành đường tròn (c') có phưong trình là: 

A. (x + l) 2 + (y-2) 2 =4. B. (x-l) 2 + (y-2) 2 =4. 

c. (x + l) 2 + (y + 2) 2 =4. D. (x-2) 2 + (_y + 2) 2 -4 . 

Câu 257. Hình nào sau đây có tâm đối xứng: 

A. Hình thang. B. Hình tròn. c. Parabol. D. Tam giác bất kì. 

Câu 258. Hình nào sau đây có tâm đối xứng (một hình là một chữ cái in hoa): 

A. Q. B. p. c. N. D. E. 

Câu 259. Khắng định nào sau đây đúng về phép đối xứng tâm: 

A. Nếu OM = OM' thì M' là ảnh của M qua phép đối xứng tâm o. 

B. Neu OM = -OM' thì M' là ảnh của M qua phép đối xứng tâm o . 
c. Phép quay là phép đối xứng tâm. 

D. Phép đối xứng tâm không phải là một phép quay. 

I 5. PHÉP QUAY 1 

Câu 260. Trong mặt phẳng Oxy , cho điểm M (l;l). Hỏi các điểm sau điểm nào là ảnh của M qua phép 
quay tâm o, góc 45° ? 

A. (- 1 ; 1 ). B. (1;0). c. (V 2 ; o). D. (o ; V 2 ). 

Câu 261. Cho tam giác đều tâm o . Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm o , góc a (o < a < 2 k) , biến tam 
giác trên thành chính nó? 

A. Một. B. Hai. c. Ba. D. Bốn. 

Câu 262. Cho hình vuông tâm o . Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm o góc a , 0 < a < 2n , biến hình 
vuông trên thành chính nó? 

A. Một. B. Hai. c. Bốn. D. Năm. 

Câu 263. Cho hình chữ nhật có o là tâm đối xứng. Hỏi có bao nhiêu phép quay tâm o góc 
a , 0 < a < 2n , biến hình chữ nhật trên thành chính nó? 

A. Không có. B. Hai. c. Ba. D. Bốn. 

Câu 264. Có bao nhiêu điếm biến thành chính nó qua phép quay tâm o góc a ^ kln , k là số nguyên? 

A. Không có. B. Một. c. Hai. D. Vô số. 

File word liên hệ: toanhocbactrungnam@gmail.com 


MS: HH11-C1 












73 


GV. TRẦN QUỐC NGHĨA (Sưu tám và biên tập) 

Câu 265. Phép quay Qịp-tp) biến điểm M thảnh M '. Khi đó: 

A. ÕM = ÕM' và(OM,OM') = (p. B. OM = OM' và (OM,OM') = q>. 

c. ÕM = ÕM' và MÕM' = ọ . D. OM = OM'và MOM' = (p. 

Câu 266. Phép quay Qị 0 . (pì biến điểm A thànhM . Khi đó: 

(/) o cách đều A và M . 

(//) o thuộc đường tròn đường kính AM . 

(///) o nằm trên cung chứa góc (p dựng trên đoạn AM . 

Trong các câu trên câu đúng là: 

A. Cả ba câu. B. (/)và(//). c. (/). D. (/) và (///). 

Câu 267. Chọn câu sai: 

A. Qua phép quay QịQ.ý điểm o biến thành chính nó. 

B. Phép đối xứng tâm o là phép quay tâm o , góc quay-180°. 
c. Phép quay tâm o góc quay 90° và phép quay tâm o góc quay -90° là hai phép quay giống 

nhau. 

D. Phép đối xứng tâm o là phép quay tâm o , góc quay 180°. 

Câu 268. Trong mặt phẳng ỡxv cho điểmy4(3;0). Tìm tọa độ ảnh A' của điểm A qua phép quay Qf K y 

{°’ 2 ) 

A.A'(0;-3). B. ^'(0;3). c. ^'(-3;0). D. A'. 

Câu 269. Trong mặt phẳng ỡxv cho điểm /l(3;0). Tìm tọa độ ảnh A' của điểm A qua phép quay 

e H) 

A. ^'(-3;0). B. ^'(3;0). c. ^'(0;-3). D. A'ị-2\ị3;2\Í3^ 

Câu 270. Khắng định nào sau đây đúng về phép quay? 

A. Phép biến hình biến điểm o thành điểm o và điểm M khác điếm o thành điếm M' sao 
cho (ƠM,ƠM') = (Ọ được gọi là phép quay tâm o với góc quaycp . 

B. Nếu ổ (O;90O) : M -> M'(M * o) thì OM' 1 OM . 

c. Phép quay không phải là một phép dời hình. 

D. Nếu Q (0 . w) : M —»M' thì OM' > OM . 

Câu 271. Cho tam giác đều ABC hãy xác định góc quay của phép quay tâm A biến B thành điểm c: 

A. (Ọ = 30° . B. ọ = 90° . 

c. ọ - 120° . D. (Ọ = -60° hoặc (Ọ = 60° . 

Câu 272. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ ỡxv cho điểm M (2; o) và điổm N (0;2). Phép quay tâm o 

biến điếm M thành điếm N, khi đó góc quay của nó là: 

A . <p = 30° . B. <p = 30° hoặc (Ọ = 45° . 

c. (Ọ = 90° . D. (Ọ = 90° hoặc (Ọ = 270° . 
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6. PHÉP DỜI HÌNH 

Câu 273. Trong mặt phang Oxy cho điểm M(2;l). Hỏi phép dời hình có được bằng cách thực hiện hên 
tiếp phép đối xứng tâm o và phép tịnh tiến theo vectơ V = (2; 3) biến điếm M thành điếm nào 
trong các điểm sau? 

A. (1;3). B. (2;0). c. (0;2). D. (4;4). 

Câu 274. Trong mặt phẳng Oxy cho đường tròn (c) có phưong trình (x - I) ; + (v + 2) 2 = 4 . Hỏi phép 
dời hình có được bằng cách thực hiện liên tiếp phép đối xứng qua trục Oy và phép tịnh tiến 
theo vectơ V = (2;3) biên (c)thành đường tròn nào trong các đường tròn có phưong trình sau? 
A. x 2 +y 2 = 4. B. (x-2) 2 + (v-6) 2 = 4 . 

c. (x-2) 2 + (y-3) 2 = 4 . D. (x-l) 2 +(v-l) 2 = 4 . 

Câu 275. Trong mặt phắng (ơxv)cho đường thắng d có phưong trình x + y- 2 = 0 . Hỏi phép dời hình 
có được bằng cách thực hiện hên tiếp phép đối xứng tâm o và phép tịnh tiến theo vecto 
V = (3;2) biến đưòưg thẳng d thành đường thẳng nào trong các đưòưg thẳng sau? 

A. 3x + 3_v - 2 = 0 . B. X - y + 2 = 0 . 

c. X + V + 2 = 0 D. X + V - 3 = 0 

Câu 276. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Thực hiện liên tiếp hai phép tịnh tiến sẽ được một phép tịnh tiến. 

B. Thực hiện hên tiếp hai phép đối xứng trục sê được một phép đối xứng trục. 

c. Thực hiện liên tiếp phép đối xứng qua tâm và phép đối xứng trục sẽ được một phép đối 
xứng qua tâm. 

D. Thực hiện liên tiếp phép quay và phép tịnh tiến sẽ được một phép tịnh tiến. 

Câu 277. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 

A. Có một phép tịnh tiến theo vectơ khác không biến mọi điểm thành chính nó. 

B. Có một phép đối xứng trục biến mọi điếm thành chính nó. 
c. Có một phép đối xứng tâm biến mọi điếm thành chính nó. 

D. Có một phép quay biến mọi điểm thành chính nó. 

Câu 278. Hãy tìm khắng định sai: 

A. Phép tịnh tiến là phép dời hình. B. Phép đồng nhất là phép dời hình, 

c. Phép quay là phép dời hình. D. Phép vị tự là phép dời hình. 

I 7. PHÉP VỊ Tự I 

•• 

Câu 279. Trong măt phẳng (ơxv) cho điểm M(-2;4). Phép vị tự tâm o tỉ số £ = -2 biến điểm M 
thảnh điểm nào trong các điểm sau? 

A. (-3; 4). B. (-4;-8). c. (4;-8). D. (4;8). 

Câu 280. Trong măt phẳng (ơxv) cho đường thẳng d có phưong trình 2x + y-3 = 0 . Phép vị tự tâm o 

tỉ số k = 2 biến d thành đường thắng nào trong các đường thắng có phưong trình sau? 

A. 2x + y + 3 = 0. B. 2x + y - 6 = 0 . 

c. 4x-2y-3 = 0. D. 4x + 2y-5 = 0 . 
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Câu 281. Trong măt phẳng ( Oxy ) cho đường thẳng d có phưong trình X + V -2 = 0. Phép vị tự tâm o tỉ 

số k = — 2 biến d thành đường thắng nào trong các đường thắng có phưong trình sau? 

A. 2x + 2y = 0 . B. 2x + 2 V - 4 = 0 . c. X + V + 4 = 0 . D. X + y - 4 = 0 . 

Câu 282. Trong mặt phẳng(ơxv) cho đường tròn (c) có phưong trình (x-1) 2 + (y - 2) 2 = 4 . Phép vị tự 

tâm o tỉ số k = -2 biến (c) thành đường tròn nào trong các đường tròn có phưong trình sau? 
A. (x-2) 2 + (.v-4) 2 =16. B. (x-4) 2 + (v-2) 2 = 4. 

c. (x-4) 2 +(y-2) 2 =16. D. (x + 2) 2 + (v + 4) 2 =16. 

Câu 283. Trong mặt phẳng(ơxv) cho đường tròn (c) có phưong trình (x-l) 2 + (v-1) 2 = 4 . Phép vị tự 

tâm o tỉ số k = 2 biến (c) thành đường tròn nào trong các đường tròn có phưong trình sau? 

A. (x-l) 2 + (y-l) 2 =8. B. (x-2) 2 + (y-2) 2 =8. 

c. (x-2) 2 +(y-2) 2 =16. D. (x + 2) 2 + (v + 2) 2 =16. 

Câu 284. Phép vị tự tâm o tỉ số k (k 5* 0) biến mỗi điểmM thành điểm M' sao cho: 

A.ÕM=-ÕM\ B. OM = kÕM '. c. ÕM = -kÕM\ D. ÕM' = -ÕM. 

k 

Câu 285. Chọn câu đúng: 

A. Qua phép vị tự có tỉ số k * 1, đường thắng đi qua tâm vị tự sê biến thành chính nó. 

B. Qua phép vị tự có tỉ số k ^ 0, đường tròn đi qua tâm vị tự sê biến thành chính nó. 
c. Qua phép vị tự có tỉ số k^l, không có đường tròn nào biến thành chính nó. 

D. Qua phép vị tự Vị ơ đường tròn tâm o sẽ biến thành chính nó. 

Câu 286. Nếu phép vị tự tỉ số k biến hai điểm M , N lần lượt thành hai điểm M' và N' thì: 

A. ÃTN' = kMN và MN' = -kMN . B. mĩ' = kMN và MN’ = \k\MN . 

c. MN' = \k\MN và MN' = k.MN. D. WN'//MN và MN' = ịMN . 

Câu 287. Xét các phép biến hình sau: 

(I). Phép đối xứng tâm. (II). Phép đối xứng trục. 

(III). Phép đồng nhất. (IV). Phép tịnh tiến theo vectơ khác õ . 

Trong các phép biến hình trên 

A. Chỉ có (I) là phép vị tự. B. Chỉ có (I) và (II) là phép vị tự. 

c. Chỉ có (I) và (III) là phép vị tự. D. Tất cả đều là những phép vị tự. 

Câu 288. Hãy tìm khắng định sai: 

A. Neu một phép vị tự có hai điếm bất động thì mọi điếm của nó đều bất động. 

B. Neu một phép vị tự có hai điểm bất động thì nó là một phép đồng nhất. 

c. Neu một phép vị tự có một điểm bất động khác với tâm vị tự của nó thì phép vị tự đó có tỉ số 
k = ỉ. 

D. Neu một phép vị tự có hai điểm bất động thì chưa thế kết luận được rằng mọi điếm của nó 
đều bất động. 

Câu 289. Cho A ABC với trọng tâm G . Gọi A ', B', c' lần lượt là trung điểm của các cạnh BC , AC , 
AB của tam giác ABC. Khi đó phép vị tự nào biến tam giác A'B'C' thành A ABC ? 

B. Phép vị tự tâm G , tỉ số -2 . 

D. Phép vị tự tâm G, tỉ số 3 . 


A. Phép vị tự tâm G , tỉ sô 2 . 
c. Phép vị tự tâm G, tỉ số -3. 
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Câu 290. Cho phép vị tự tâm o tỉ số k và đường tròn tâm o bán kính R . Đe đường tròn (o) biến 
thành chính đường tròn (ỡ), tất cả các số k phải chọn là: 

A. 1. B. R c. 1 và -1. D. -R. 

Câu 291. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. Có một phép vị tự biến mọi điểm thành chính nó. 

B. Có vô số phép vị tự biến mọi điếm thành chính nó. 

c. Thực hiện liên tiếp hai phép vị tự sẽ được một phép vị tự. 

D. Thực hiện liên tiếp hai phép vị tự tâm I sẽ được một phép vị tự tâm / . 


Câu 292. Cho hình thang ABCD , với CD 


= -j-AB. Gọi I là giao điểm của hai đường chéo AC và 


BD . Gọi V là phép vị tự biến AB thành CD . Trong các mệnh đề sau đây mệnh đề nào đúng? 

A. V là phép vị tự tâm / tỉ số k = - . B. V là phép vị tự tâm / tỉ số k = . 

c. V là phép vị tự tâm / tỉ số k = — 2 . D. V là phép vị tự tâm / tỉ số k = 2. 

Câu 293. Cho tam giác ABC , với G là trọng tâm tam giác, D là trung điếm của BC . Gọi V là phép vị 
tự tâm G biến điển A thành điểm D . Khi đó V có tỉ số k là: 

3 3 1 1 

A .k = ị. B ,k = ~. c. * = 4-. D. k = ~. 

2 2 2 2 


Câu 294. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy . Cho phép vị tự tâm /(2; 3) tỉ số k = -2 biến điểm 
M(-7;2) thành M' có tọa độ là: 

A. (-10;2). B. (20;5). c. (18;2). D. (—10;5). 


Câu 295. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho hai điểm M (4;6) và M'(-3;5). Phép vị tự tâm 

/ tỉ số k = \ biến điểm M thành M '. Khi đó tọa độ điểm / là: 

2 

A. /(-4;10). B. 7(11;1). c. /(l;ll). D. /(-10; 4). 


Câu 296. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho hai điểm yẩ( 1;2). B (-3;4) và /(l;l) ■ Phép 


VỊ 


tự tâm / tỉ số k = - ^ biến điểm A thành A', biến điểm B thành B'. Trong các mệnh đề sau 


mệnh đề nào đúng: 

- ^4 2 ^ 

v3 ; 3. 


A. A'B' = 


í 


B. A'B' = 


4 2 

3 ; 3 


c. 


A'B' 


V2Õ 



( 2^ 


c 7 ^1 

A' 

1;-- 

;B' 

-;0 


l 3 J 




Câu 297. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho ba điểm /(-2;-l), M(l;5) và A/'(-l;l). Giả 
sử phép vị tự tâm / tỉ số k biến điểm M thành M'. Khi đó giá trị của k là: 


A.i. 

3 


B. 


c. 3. 


D. 4 


Câu 298. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy . Cho đường thắng A: X + 2y + 1 = 0 và điểm /(1;0). 

Phép vị tự tâm / tỉ số k = 3 biến đường thắng À thành À' có phưong trình là: 

A. x-2y + 3 = 0. B. x + 2y-3 = 0. c. 2x-y + l = 0. D. x + 2y + 5 = 0. 
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Câu 299. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho hai đường thẳng Aj và A 2 lần lượt có phưong 
trình: x-2y + l = 0 và x-2y + 4 = 0, điểm / (2; l). Phép vị tự tâm / tỉ số k biến đường thẳng 
Aj thành À 2 khi đó giá trị của k là: 

A. 1. B. 2. c. 3. D. 4. 

Câu 300. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy. Cho đường tròn (c) có phưong trình: 

(x-l) 2 + (y-5) 2 = 4 và điểm /(2;-3). Gọi (c') là ảnh của (c) qua phép vị tự V tâm / tỉ 
số k =-2 . khi đó (c') có phưong trình là: 

A. (x-4) 2 + ( v + 19) 2 =16. B. (x-6) 2 + (y + 9) 2 =16. 

c. (x + 4) 2 +(y-19) 2 =16. D. (x + 6) 2 + (y + 9) 2 =16. 

Câu 301. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy . Cho hai đường tròn (c) và (c') , trong đó (c') có 
phưong trình: (x + 2) 2 + (_y +1) 2 = 9 . Gọi V là phép vị tự tâm /(l;0) tỉ số k = 3 biến đường 
tròn (c) thành (c') . Khi đó phưong trình của (c) là: 


A. 


( 0 

2 

( n 

2 

( n 

x-j- 

+ y 2 = 1. B. x 2 + 

y-~: 

= 9. c. X 2 + 

y + ỳ 

V 3, 


l 3j 


l 3 J 


= 1. D. x 2 +y 2 =ỉ. 


Câu 302. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy cho .4(1;2), i?(-3;l) . Phép vị tự tâm /(2;-l) tỉ số 
k = 2 biến điểm A thành Ả', phép đối xứng tâm B biến A' thảnh B'. Tọa độ điểm B' là: 

A. (0;5). B. (5-0). c. (-6;-3). D. (-3;-6). 


8. PHÉP ĐÒNG DẠNG 


Câu 303. Trong mặt phẳng Oxy cho điểm M(2; 4). Phép đồng dạng có được bằng cách thực hiện liên 

tiếp phép vị tự tâm o tỉ số k = ^ và phép đối xứng qua trục Oy sẽ biến M thành điểm nào 
trong các điểm sau? 

A. (1;2). B. (2;4). c.(-l;2). D. (l;-2). 

Câu 304. Trong mặt phang Oxy cho đường thẳng d có phưong trình 2x ->’ = (). Phép đồng dạng có 
được bằng cách thực hiện liên tiếp phép vị tự tâm o tỉ số k = -2 và phép đối xứng qua trục 
Oy sẽ biên d thành đường thăng nào trong các đường thăng sau? 

A. 2x-y-0. B. 2x+y = 0. c. 4x-y = 0. D.2x + y-2 = 0. 

Câu 305. Trong mặt phẳng ỡxv cho đường tròn (c) có phưong trình (x - 2) 2 + (y - 2) 2 = 4. Phép đồng 

dạng có được bằng cách thực hiện liên tiếp phép vị tự tâm o tỉ số k = và phép quay tâm o 

góc 90° sẽ biến (c) thành đường tròn nào trong các đường tròn sau? 

A. (x-2) 2 + (y-2) 2 =l. B. (x-1) 2 + (y - 1) 2 = 1. 

c. (x + 2) 2 + (y -1) 2 = 1. D. (x +1) 2 + (y -1) 2 = 1. 

Câu 306. Các phép biến hình biến đường thắng thành đường thẳng song song hoặc trùng với nó có thế kế 
ra là: 

A. Phép vị tự. B. Phép đồng dạng, phép vị tự. 

c. Phép đồng dạng, phép dời hình, phép vị tự. D. Phép dời dinh, phép vị tự. 
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Câu 307. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy cho ẩ( 1;2), i?(-3;l). Phép vị tự tâm /(2;-l) tỉ số 
k = 2 biến điểm A thành A' , phép đối xứng tâm B biến A' thành B' . tọa độ điểm B' là: 

A. (0;5). B. (5;0). c. (-6;-3). D. (-3;-6). 

Câu 308. Trong các mệnh đề sau đây mệnh đề nào sai ? 

A. Phép dời là phép đồng dạng tỉ số k = 1. 

B. Phép đồng dạng biến đường thắng thành đường thắng song song hoặc trùng với nó. 
c. Phép vị tự tỉ số k là phép đồng dạng tỉ số |/í . 

D. Phép đồng dạng bảo toàn độ lớn góc. 


Câu 309. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy cho A(- 2;-3), B( 4;l) . phép đồng dạng tỉ số k 


Ị_ 

2 


biến điểm A thành A', biến điểm B thành B '. Khi đó độ dài A'B' là: 

A.^p. B.V52. C.^Ẹ-. D.V5Õ. 

2 2 


Câu 310. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy cho đường thẳng d : X - ly +1 = 0 . Phép vị tự tâm 
/(0;l) tỉ số k = -2 biến đường thắng d thành đường thắng d'. phép đối xứng trục Ox biến 
đường thẳng d' thành đường thẳng dị. Khi đó phép đồng dạng biến đường thẳng d thành í/ị 
có phưong trình là: 

A. 2x - y + 4 = 0 . B. 2x + _v + 4 = 0 . c. 2x - 2y + 4 = 0 . D. X + 2y + 4 = 0 . 


Câu 311. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxv, cho 2 đường tròn (c) và (c') có phưong trình: 

x 2 +y 2 -4y-5 = 0 và X 2 + V 2 - 2x + 2 v-14 = 0. Gọi (c') là ảnh của (c) qua phép đồng 
dạng tỉ số k, khi đó giá trị k là: 


A. 


4 
3 ■ 




D. 


16 
9 ■ 


Câu 312. Trong mặt phang với hệ trực tọa độ Oxy , cho hai Elip ( E l ) và ( E 2 ì lần lượt có phưong trình 

2 2 2 „2 

XV XV ^ , 

là: + 7“ = 1 và + J -— = 1. Khi đó (E 7 ) là ảnh của ( E t ) qua phép đồng dạng tỉ số k 

5 9 9 5 

bằng: 

A. k = —. B. k = ị. c. k = -ỉ. D. k = ỉ. 

9 5 


Câu 313. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy, cho phép đồng dạng biến đường thẳng 
d : x + y -1 = 0 thành đường thẳng d'\ 2008x+ 2007y + 2006 = 0 là phép đồng dạng tỉ số k 
bằng: 


A. 


2008 
2007 ■ 


B. 1. 


„ 2007 „ 2006 

c. —TT' • D. _ . 

2008 2007 


Câu 314. Trong mặt phẳng với hệ trực tọa độ Oxy cho A(- 2; -3), B(4; l). Phép đồng dạng tỉ số 

k = ị- biến điểm Ắ thành A', biến điểm B thành B'. Khi đó độ dài A'B' là: 

2 


A. 


752 


B. 752 . 


c. 


750 


D. 750 . 
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Câu 315. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy cho đường thắng d : x—2y + ỉ = 0. Phép vị tự tâm 
/(0; l) tỉ số k = -2 biến đường thắng d thành đường thắng d' . Phép đối xứng trục Ox biến 
đường thẳng d' thành đường thẳng d x . Khi đó, phép đồng dạng biến đường thẳng d thành d x 
có phưong trình là: 

A. 2x-v + 4 = 0. B. 2x + y + 4 = 0. c. 2x-2_y+ 4 = 0. D. x + 2y + 4 = 0. 

I ÔN TẬP CHƯƠNG I I 

• 

Câu 316. Cho hai diểm A , B phân biệt. Hãy chọn khắng định sai trong các khắng định sau đây: 

A. Có duy nhất phép đối xứng trục biến điếm A thành B . 

B. Có duy nhất phép đối xứng tâm biến điểm A thành B . 
c. Có duy nhất phép tịnh tiến biến điểm A thành B . 

D. Có duy nhất phép vị tự biến điếm A thành B . 

Câu 317. Giả sử ( H j) là hình gồm hai đường thẳng song song, (i/ 2 ) là hình bát giác đều. Khi đó 

A. (//,) không có trục đối xứng, không có tâm đối xứng; (/7,) có tám trục đối xứng. 

B. (//,) có vô số trục đối xứng, vô số có tâm đối xứng; (H ĩ ) có tám trục đối xứng. 

c. (i7j) chỉ có một có trục đối xứng, không có tâm đối xứng; ( H 2 ) có tám trục đối xứng. 

D. (//,) có vô số trục đối xứng, chỉ có một tâm đối xứng; (/7,) có tám trục đối xứng. 


Câu 318. Cho hai đường tròn đồng tâm (ơ; R ) và (ơ; R ') với R * R'. Có bao nhiêu phép vị tự biến 
đường tròn (ơ; R) thành (ơ; i?')? 

A.VÔSỐ. B. 1. c. 2. D. 3. 

Câu 319. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng d có phưong trình x + 2y-l = 0 và vecto 
V = (2; m). Đe phép tịnh tiến theo V biến đường thắng d thành chính nó, ta phải chọn m là 
số: 

A. 2. B. - 1 . c. 1 . D. 3. 


Câu 320. Trong mặt phang Oxy, cho phép biến hình / xác định như sau: Với mồi M (x; y ) , ta có 
M' = /(M) sao cho M'(x'; y) thỏa mãn x' = x;y' = ax + by với a, b là các hắng số. Khi đó 
a, b nhận giá trị nào trong các giá trị sau đây thì / trở thành phép biến hình đồng nhất? 

A. a = b = 1. B. a = Q\ b = \. 

c. a = 1; b = 2 . D.a=b = 0. 


Câu 321. Cho tam giác ABC và A', B' , c' lần lượt là trung điểm các cạnh BC, CA, AB . Gọi o, G, H 
lần lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp, trọng tâm và trực tâm của tam giác ABC . Lúc đó phép 
biến hình biến tam giác ABC thành tam giác A'B'C' là: 


A. Ve 


B. Ve 


G\ 


c. Ve 


D. Ve 


Câu 322. Cho tam giác ABC với G là trọng tâm. Gọi A', B', C' lần lượt là trung điểm các cạnh 
BC, CA, AB của tam giác ABC. Khi đó, phép vị tự nào biến tâm đường tròn ngoại tiếp tam 
giác A'B'C' thành tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC ? 

A. Phép vị tự tâm G , tỉ số 2. B. Phép vị tự tâm G, tỉ số -2. 

c. Phép vị tự tâm G , tỉ số -3. D. Phép vị tự tâm G , tỉ số 3. 
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Câu 323. Trong mặt phẳng Oxy , cho đường thẳng d : Ax + By + C = 0 và điểm lịa: b ). Phép đối xứng 
tâm 1 biến đường thắng d thành đường thắng d' có phưong trình: 

A. Ax + By + c-2ị y Aa + Bb + c) = 0. B. 2Ax + 2By + 2C-3[Aa + Bb + c) = 0. 

c. Ax + 3By + 2C-27 = 0. D. Ax + By + C-Aa-Bb-C = 0. 

Câu 324. Cho tam giác ABC với o, G, H lần lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp, trọng tâm và trực tâm 
của tam giác ABC . Gọi A', B', C' lần lượt là trung điếm các cạnh BC, CA, ẨB . Hỏi qua phép 
biến hình nào thì điểm o biến thành điểm H ? 

A. Phép vị tự tâmơ, tỉ số -2. B. Phép quay tâmơ, góc quay 60°. 

c. Phép tịnh tiến theo vecto ^ CA. D. Phép vị tự tâm G , tỉ số . 

Câu 325. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

A. Có một phép tịnh tiến biến mỗi điếm trong mặt phang thành chính nó. 

B. Có một phép quay biến mồi điểm trong mặt phang thành chính nó. 
c. Có một phép vị tự biến mồi điểm trong mặt phang thành chính nó. 

D. Có một phép đối xứng trục biến mồi điểm trong mặt phang thành chính nó. 

Câu 326. Cho hình (//) gồm hai đường tròn (ỡ) và (ỡ') có bán kính bằng nhau và cắt nhau tại hai 
điểm phân biệt. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A. Hình ( H ) có hai trục đối xứng nhưng không có tâm đối xứng. 

B. Hình ( H ) có một trục đối xứng. 

c. Hình (/7) có hai tâm đối xứng và một trục đối xứng. 

D. Hình (/Y ) có một tâm đối xứng và hai trục đối xứng. 

Câu 327. Cho hai điểm o và ơ phân biệt. Biết rằng phép đối xứng tâm o biến điểm M thành M'. 

Phép biến hình F biến điếm M thảnh điểm M \, phép đối xứng tâm o' biến điếm Mj thảnh 
M '. Phép biến hình F là phép gì? 

A. Phép quay. B. Phép vị tự. 

c. Phép đối xứng tâm. D. Phép tịnh tiến. 

Câu 328. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A. Thực hiện liên tiếp hai phép tịnh tiến sê được một phép tịnh tiến. 

B. Thực hiện liên tiếp hai phép đối xứng trục sẽ được một phép đối xứng trục, 
c. Thực hiện liên tiếp hai phép đối xứng tâm sẽ được một phép đối xứng tâm. 

D. Thực hiện liên tiếp hai phép quay sê được một phép quay. 

Câu 329. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai ? 

A. Phép dời hình là một phép đồng dạng. B. Phép vị tự là một phép đồng dạng, 

c. Phép quay là một phép đồng dạng. D. Phép đồng dạng là một phép dời hình. 

Câu 330. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy , phép tịnh tiến theo vecto V = (1; 3) biến điểm 

Af(-3; l) thành điểm M' có tọa độ là: 

A. (-2; 4). B. {-4: -2). c. (2; -4). D. (4; 2). 

Câu 331. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy cho phép đối xứng trục Oy , phép đối xứng trục Oy 
biến parabol ( p): X = 4y 2 thành parabol ịp') có phưong trình là: 

A. y = 4x 2 . B . y = -4x 2 . c. X = -4y 2 . D. X 2 = y . 
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Câu 332. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai ? 

A. Các hình HE, HOC, HI có một trục đối xứng. 

B. Các hình: CHAM, SHE, THI, GIOI không có trục đối xứng, 
c. Các hình: SOS, coc, BIB có hai trục đối xứng. 

D. Có ít nhất một trong ba mệnh đề A, B, c sai. 

Câu 333. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy , phép tịnh tiến theo vectơ V = (-3; 1) biến parabol 
( p ) : y = —X +1 thành parabol (p') có phưong trình là: 

A. y = -X 2 -6x + 5 . B. y = -X 2 +6x-5 . C.y = x 2 +6x + 6. D. y = -X 2 -6x- 7 . 


Câu 334. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy cho đường tròn (C):(x-4) 2 + (y + l) 2 = 4 và phép 
đối xứng tâm. /(l; -1). biến đường tròn (c) thành đường tròn (c'). Khi đó phưong trình của 
đường tròn (c') là: 

A. (x + 2) 2 + (y + l) 2 =4. B. (x-2) 2 +(y + l) 2 =4. 

c. (x-2) 2 +(y-l) 2 =4. D. (x + 2) 2 + (y-l) 2 =4. 

Câu 335. Trong mặt phắng với hệ trục tọa độ Oxy cho đường tròn (c): X 2 +y 2 -2x + 4y -11 = 0. Trong 
các đường tròn sau, đường tròn nào không bằng đường tròn (c)? 

A. X 2 + y 2 +2x-15 = 0 . B. X 2 + y 2 -8x = 0 . 

c. X 2 + y 2 + 6x - 2y - 5 = 0. D. (x-2007) 2 + (y + 2008) 2 = 16. 

Câu 336. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy , cho ba điểm /(4;-2), M(-3;5), M'(l;l). Phép vị 

tự V tâm / tỷ số k , biến điểm M thành M '. Khi đó giá trị của k là: 

7 _ 7 „3 „3 

A. -ị. B. 4. c. -ị. D.ị 

3 3 7 7 

Câu 337. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho đường thẳng d có phưong trình 2x + 3y -1 = 0 và điểm 

/ (-1;3), phép vị tự tâm / tỉ số k = -3 biến đường thắng (tì?) thành đường thắng (tì?') . Khi đó 

phưong trình đường thẳng (tì?') là: 

A. 2x + 3y + 25 = 0. B. 2x + 3y-25 = 0. c. 2x + 3y + 27 = 0. D. 2x + 3_v-27 = 0 . 

Câu 338. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ ỡxv, cho hai đường tròn lần lượt có phưong trình: 

(c):x 2 +y 2 -2x + 6y-6 = 0 và (C'):x 2 + V 2 - x + y-^- = 0 . Giả sử (c) là ảnh của (c') qua 
phép đồng dạng tỉ số k , khi đó giá trị của k là: 

A. ị . B. 2 . c. - . D. 4 . 

2 4 

Câu 339. Trong mặt phang với hệ trục tọa độ Oxy , cho điểm 4 (4; 5). Hỏi A là ảnh của điểm nào trong 
các điểm sau qua phép tịnh tiến theo vectơ V = (2;l) ? 

A. ổ(3;l). B. c(l;6). c. £>(4;7). D. E(2;4). 


Câu 340. Trong mặt phẳng tọa độ Oxv , cho hai điểm /(1;2) vàM(3;-l). Trong bốn điểm sau đây điểm 
nào là ảnh của M qua phép đối xứng tâm I 

A. 4(2;1). b! ổ(-1;5) . c. c(-l;3). D. £)(5;-4). 
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MỤC LỤC 

CÁC PHÉP BIÉN HÌNH TRONG MẶT PHẲNG 


vấn đề 1. PHÉP BIỂN HÌNH PHÉP TỊNH TIÉN - PHÉP DỜI HÌNH 

Dạng 1. Tìm ảnh của hình H cho trước qua một phép tịnh tiến 77 .1 

Dạng 2. Xác định phép tịnh tiến 77 .2 

Dạng 3. Tìm quỹ tích (tập họp điểm) bằng phép tịnh tiến 77 3 

Dạng 4. Áp dụng phép tịnh tiến 77 vào dựng hình .4 

Dạng 5. Chứng minh hai hình bằng nhau. Tính độ dài đoạn thắng, số đo góc .5 

Dạng 6. Tích của các phép tịnh tiến.6 

Dạng 7. Biểu thức tọa độ của phép tịnh tiến .6 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 1 .7 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM.8 

Vấn đề 2. PHÉP ĐÓI XỨNG TRỤC 

Dạng 1. Giá trị lớn nhất - Giá trị nhỏ nhất. 13 

Dạng 2. Tìm quỹ tích (tập họp điểm) bằng phép đối xứng trục Đ A . 14 

Dạng 3. Áp dụng phép đối xứng trục Đ A vào dựng hình 15 

Dạng 4. Áp dụng phép đối xứng trục Đ A vào chứng minh hình học . 16 

Dạng 5. Tích của các phép đối xứng trục. 17 

Dạng 6. Biểu thức tọa độ của phép đối xứng trục . 17 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 2. 18 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM.19 

Vấn đề 3. PHÉP ĐÓI XỨNG TÂM 

Dạng 1. Tìm quỹ tích (tập họp điểm) bằng phép đối xứng tâm Đ l .23 

Dạng 2. Áp dụng phép đối xứng tâm Đ I vào dựng hình.24 

Dạng 3. Áp dụng phép đối xứng tâm Đ l vào chứng minh. 26 

Dạng 4. Biểu thức tọa độ của phép đối xứng trục .26 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 3 .27 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM.28 

Vấn đề 4. PHÉP QUAY 

Dạng 1. Xác định phép quay .31 

Dạng 2. Tìm ảnh của một hình (77) cho trước qua phéo quay Q {0 , .32 

Dạng 3. Tìm quỹ tích (tập họp điểm) bằng phép quay Q {0 ^ .33 

Dạng 4. Áp dụng phép quay Q (ũ > vào dựng hình.34 

Dạng 5. Áp dụng phép quay Q (ũ > vào chứng minh.35 

Dạng 6. Giá trị lớn nhất — Giá trị nhỏ nhất.36 

Dạng 7. Tích của các phép quay.37 

Dạng 8. Biểu thức tọa độ của phép quay .38 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 4.39 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM.39 
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Vấn đề 5. PHÉP DỜI HÌNH VÀ HAI HÌNH BẰNG NHAU 

Dạng 1. Sử dụng tọa độ cho phép dời hình .42 

Dạng 2. Chứng minh hai hình (H) và (H') bằng nhau .43 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 5.44 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM .45 

Vấn đề 6. PHÉP VỊ Tự 

Dạng 1. Xác định phép vị tự.49 

Dạng 2. Áp dụng phép vị tự vào chứng minh .50 

Dạng 3. Biểu thức tọa độ của phép vị tự.51 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 5 .52 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM .53 

Vấn đề 7. PHÉP ĐỒNG DẠNG 

Dạng 1. Xác định phép đồng dạng.56 

Dạng 2. Áp dụng phép đồng dạng vào chứng minh .58 

Dạng 3. Chứng minh hai hình (H) và (H') đồng dạng .58 

Dạng 4. Biểu thức tọa độ của phép đồng dạng .59 

BÀI TẬP TỐNG HỢP VẤN ĐỀ 7 .60 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM. 60 

BÀI TẬP TỐNG HỢP CHỦ ĐỀ 2. 62 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM CHỦ ĐÈ 

1-2. PHÉP TỊNH TIẾN. 65 

3. PHÉP ĐỐI XỨNG TRỤC.68 

4. PHÉP ĐỐI XỨNG TÂM.70 

5. PHÉP QUAY .72 

6. PHÉP DỜI HÌNH.74 

7. PHÉP VỊ Tự.74 

8. PHÉP ĐỒNG DẠNG .77 

ÔN TẬP CHƯƠNG I.79 

BẢNG ĐÁP ÁN TRẮC NGHIỆM.82 

MỤC LỤC .83 
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